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LIBER PRIMUS 

ARITHMETICiE. 



Cap. I. quid arithmctica,numcruSjUniras, 
& qucX partes arithmcticae. 

h A R i T H M E T I C A f/? doifiri- 

na hcne numerandi. 
2; hJumcrus efi ex unitatihus coUe- 
{la multitudo. i.d. 

Ut binarius numcrus efl: collcdus e% uno Sc 
tinOiternarius cx uno &uno &uno,quaternarius 
ex uno & uno & uno & uno, & quihbet deinde 
numcrus cft ex unitatibus collcda multitudo. 

3 • Xlnitas eft fecundum quam unum- 
quodque unum dicitur. i.d.j. 

Ut unusDcus, unus mundus, unus Rex. 
Unitasnumerusnoneft:ncc enimeft ex unita- 
tibus colledamuhitudo: Attamcnutunitas dc- 
finitur y fecundumquamunumquodqueunura 
dicitur,fic numerus dcfiniri poteft, fecundura 

A ij 



4 ARITHMETICiE. 

quem unumquodque numeratunut unura,duo^ 
tria: & f\c uniras in multis arithmeticac pariibos 
pronumero uP.irpatur. Propri6 igitur unitasnu- 
mcrus no eft^ftd initium numen,e quo primiim 
numcrus fit,& in quod ultimum refolvitur,cfl:qj 
in ttumero aliquid minimu ^ nempe unitas^qua* 
visnihil cffc poflit maximum. Ariihraeticacpar- 
tesdua^ funr. 

4. ^rithmetica pnma pars efl^ qua 
inter^retatur jim^lices qualitates nume- 
rorum. 

Et quidcm in generali numcratione primum: 
deinde in (pecialibus diffcrcntiis numeroru.Gc- 
xicralisautcm numeratio eft priraa auc conjilda: 
Prima^ut additio & fubduitio 

'.j 

Cap. 2. dc additionc,ubi dc arithme- 

ticisnotis. 

f. Additio ejl numeratio prima y qua 
numerus cumnumero Jemel additur^c^ 
haheturtotus. 

Hic funt deccm unitates,i. 1. 1. 1. 1. 1. 1. 1. 1. 1. 
quibus addendis, numeramus unum , duo , tria, 
quatuor^quinque, fcx, (eptcm , ofto^novem^dc- 
cem,ubi ad numerum antecedentem unitas ad- 
ditiir: Addaturduocum duobus,totuserrtqua- 
luor^quinquc cum tribus,totus cric odto : Cujuf^ 
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Visautemnumeri addendi & colligendi decem 
funt notac , i . 2. 3. 4 . 5. 7 8. 9. o : quarum pri- 
ma unum fignificatjfecuda duo,tertia tria,quar- 
ca quatuor,quinta quinque,rexta fex , feptima (e- 
ptcm , o^tava oAo , nona novem: Circulus^quae 
nota efl: uluma,nil per fe fignificat : valet tamca 
adalias notas amplificandum . Amplificationis 
vero gradus funt quatuor,deincepIq^ perpetup 
fjimiliteriterantur. Nain deprimis novcm^qua;'» 
libet fblaautultimouniverfi numeri loco fuum 
numerun) fcmcl exprimitipenultimo dccies,ter- 
tio dcinceties^quarto millies,quinto decies mil- 
lena,fexto centies millcna,feptimo millies millc- 
f &fic deinceps.Numcros igitur ita notabis. u- 
lium I , undecim i i,centum undecim i r i, mil- 
le centum undecim 1 1 ii . Duo z . viginti duo 
2 2,ducenta viginti duo 222, duo millia duccn- 
tavigintiduo 2 2^2 2. niillcducetatrigintaqua- 
tuor 1234, Ergoia^hacamplificationecirculus 
amplificabit notaj^ f?bi prarpofitam . Notabis e- 
nirahis notis icviginti 20, triginta 3 o , qua- 
draginta 4 o , ccntum 100, ducenta 200, trc- 
centa 3 o o,quadnngcnta 400. Duo miUia vi- 
ginti 2020, quater millena millia > triginta milr 
lia ducenta unum 4050201. Atqui fi numeri 
pluribus notis coUcdi periodus longior fuerit,uc 
cam numerarecondifcas,millenarii Ioci,tanqua 
in mcmbris orationis fcnfus abfbluti^pundis di- 
ftinguantur,ultimumpundumcrit millium,pe-. 
jiultimum millenorum miUium^ tertium millics 
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niillenorum millium,qunrtu millies millicsmil- 

lenorum millium; Tum fingula puda deinceps, 

fi plurafinr^millics amplificabunt. Numerum i- 

gitur decem notis fic additum & interpundum 
• • • - 

12345^789 o^ranquammebrisquaiuordi- 
ftindam periodum numerabis • Primum raen^- 
brum millies millcna millia , fecunduni ducen- 
ties tricics quater millcna millia,tertium quinge- 
ta fcxaginta feprcm millia , quartum odingcnra 
nonaginta. Atquc hxc mterpundio tantifpcr ad- 
hibenda, dum teexerccas innotis arithmcticis, 
Si numcri divcrfi pluribus noris confl:cnt,nec to- 
tus fimul cum toto addi pofiit, finiftrorfum fin- 
giilarcscum fingularibus, denarii cum dcnariis, 
& fic deinceps addcndi, ut cxcrcfcentcs fiimma 
locis excrefi:cntibus ordme facilius notentur,& 
cxiisadditus & collcdus numcrus,inrtrjedlali- 
heola fubnoterur. Quaeratur igitur quis numerus 
fit totus e 5^789, &:iZ34, orduie difpofiti^ 
numeris^ ut homogcncri refpondcant^fic 

5^789 
1^34 

Incipies ab ultimo loco^ 9 & 4^ fimt 13: fijb- 
notabis jjrcfctvabis i o,pro i, fequcntis loei: Er- 
go diccs fcqucnti loco, i & 8 &: 3, fijnt 1 2 , fub- 
notabis 2,& refervabis^urantca, i o pro i,fcquc- 
tis loci: Tum i &: 7 6^ 2, funt 1 o : fubnotabis o, 
tcfcrvabis fimilitcr i o^proi^fcqueniis loci:Tan- 
dcm i Sc6 8c i,funt 8 , qux fubnotabis ; Poftrc- 
hio^ folareperics^adnotabisdcnique 5^&invc- 

nies 
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nics his duobus numeris additis totum efle 5 8 - 
o z 3. Indudionis fumma fic erit, 

5^789 

5 8 1 3 
Cap. 3. de fubdudionc. 

6. Suhdu^iio cfinumeratio prima.qua 
mmerusa numero femel fuhducitur^ 
hahetur quifit reliquus. 

Subducito 2 de 5 3 reliquus erit 3 , fubduciro 

4 de 9 , reliquus erit 5 . Subducenda fint z 3 4 de 
345, difpofitis ordine numeris 3 ut refpondeanc 
homogenei inter fe hoc modoj 

5 4 5 
i 3 4 

Subducendo infra,fupra autcm a quo fubdu* 
dio facienda ; Incipies a finiftra dextrorfum^co- 
traquam in additione, ut 2 fubdudis e 5 , fuper- 
notabis i,deletis 3 & 2; deinde fubduces^ de 4» 
& fupcrnotabis i,deletis 4 & 3 . Denique fubdu- 
^lis 4 e 5,fupernotabis i,dclctis 5 & 4 , undc in- 
venics reliquum efic 1 1 1, cura fubduxcris ^ 3 4 4 

5 4j.Ijiduclio totaficerit, 

III 

? 4 J? 

Aa • • • 
inj 



8 ARITHMETIC^ 

Scd in hac fubdudionis via,cum ftqucs fub* 
duceda nota major eft quam fuprapofita , ne nor 
tarum lituramolcfta fit , commodiiis ereliquQ 
praccedente i mcntercfervabis^quod notam fc- 
quentem denarioaugeat,ut fi fubducenda finc 
345 de 431, cum fubduces 3 de 4 , non fiiper- 
notabis i,quia 4 fequcnsfubducendanota,ma- 
jor eft fuprapofito 3 , fed illud menre refervabis; 
& 4 fubdudis a 1 3,manerent ^^ed 8 tantum fu- 
pernotabis,& i mqnre refervabis.-quia^ fequens 
iubducenda notamajor eft. Itaque 5 fubdudtis a 
1 2 , rcliqua 7 fupernotabis , unde invenies fub- 
dudis 3 4 5 de 4 3 2, reliqqui 8 7 . Tota indudio 
ilccrit. 

8 7 

Hsec fubducendi vera via eft , nec omnino, 
prius antecedens nota eft fubduceda, quam pro- 
vidcris^unde reliqua: fubduci poflint.Sic divifio, 
ideft,muItiplcxfubdudio poftea progredietur, 

-& fic de (equentibus providcbit. Itaque medita- 
dapriuseft fimplex iftafubdu(5tio,unde multi- 
plex illa poftea formada fit . In majoribus autem 
cxemplis idem eft , ut fubdudis 48765293 de 

*572 9 549 03fiipererunt 8530197. 

Cap. 4. de multiplicatione. 

Numeratio fimplicis numcri prima ejufino- 

di cft. 
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eft^conjundla dcinccps crit in multiplicationQ 

&divirionc. 

Multi^licatio efl mmeratio con^ 
junfla y qua multiplicandus toties addi^^ 
tUYy quoties unitas in multiplicante conti^ 
netury&^haheturfaBus. i^.d.j. 

llnicas nil multiplicat ; Ifemel i , femcl 2,{c- 
mel 3 , eft 1 , 1 , 3 , quam vis plus fit addica . Nam 
i&i,funtz,itemi&2,funt 3: At zfibiadditus 
cft4,quot item cfficic fuimultiplicacione. Nam 
bis bina funt item 4 . Id in illis cft propriuro : At 
iZ cxteros numeros multiplicans, auget,ut bis 3^ 
funt 6. Sic addis 3 bis quoties nempe unitas in 2 
multiplicantc continetur : bis 4/unt 8 ; addis c- 
nim4 bisquotiesunitasin 2 multiplicantecon- 
linetur . Et haec prima multiplicationis (pccies, 
duplicatio dicitur : cujus tamen ars eadem ^ qux 
reliquarum multiplicationum:bis quinafunt i q# 
(\c notabis^ 

5 
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8. Si duo numcrifuerintfafli a duoh^ 
interfe multiplicatis^erut aquales.i^.p./^ 

llt quarer quina, ftint 2 o, & quinquies qua- 
terna^funtitem^o. 

c^i Si numerus fuerit fa^cius a duokus 



lO ARITHMETIC^ 

totiSy erit (^qualis.j^aflis ex altero toto ^ 
p^entis reliqui. i.p.z. 

Uc fcptiesodona, funt 5^. hic fadlus cft nu- 
mcrus e duobus totis 7 &: 8 . Seca 8 in 4 & 4, 
(ft: urrumque fcgmentum multiplica per y/acies 
2 8 & 2836 Quibus additis , reftitues 5 6. Ergo 
major muhiplicatio hujufmodi proponatur,& 
qujcraiur ^ quis numerus cfiiciatur^^^ per 4 
multiplicaiis . Siniftrorfum ut in additione pro- 
cedes , & multiplicatcm duces pcr ircs multipli- 
candi notas figillatim , & tribus trium {cgmen- 
torum multiplicationibus fingularibus multipli- 
xrationcni totiuscum toto ab(blves,numeris ita 
difpofuis fic incipies, 

4 

Quatcr 6 funt z 4: notabis igitur 4,& z 0 re- 
iervabis pro 1 loci fequcntis:quarcr 5 funt 1 o, 8c 
t refcrvata funt z 2,notabis 2 , rcfcrvabis itcrum 
2 in locum proximum: quater 4 funt 16 &ci re- 
fervata funt 1 8 , quac notabis intcgra . Indudtia- 
niiifummafic crit. 

4 5 

4 

1824 

Undeinvcnies4 5^per4 multiplicaris fieri 
18 2 4 . Hic multiplicafti per 4 toium multipl i* 
catorcm^tria (cgrncnta multiplicandi ,tanquatn 
i^paratim multiplicaflcs 6 pcr 4, fecifles 24: 

Dcin4c 
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Deinde 5 o per 4,&: fecifles 2 o o.Dcniquc 400 
pcr 4,&: fecifles 1^00, pofl:icm6 tres fados fia% 
gulares addidifles^hoc modo, 

i 6 o o 
200 
2 4 

1824 

rantumque fecifti , ac (i totum hoc 4 5 ^ ^ per to- 
tUm 4 una mulciplicafles. 

16 . Si numems fuerit Jaflus a duohus 
totis y erit i^quallsfaflis efegmentis utri- 
ufque.i.^.y: 

llt 7 2 efl: fiAus e totis 8 & 9 , frangarur 
uterque in quothbct fegmenta ut 8 m 3 & 5 , 9 
in 2 & 7 3 & fingula pcr fingula muhipHca , fa- 
cies 3 5. 10. zi. e quibusaddicis reftitues^z» 
Sed proponatur exemplum paulo plenius,& per 
ifta fegmcnta tum mukiphcandi , tum mukiph- 
cantis muhiphcatio inducatur : ut 2 o 7 o per 1- 
p 4 muhiphccntur , fingularis indudio (egmen- 
torum;componet tandcm 422280. Indudio- 
pisfummafic crit. 

^070 
204 



828 

0000 
140 
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Qup in exeplo, ficut in cxteris omnibus cir- 
culus per circulum , aut circulus per numeru ni- 
hil cfEcic . Circulus itaquc pro invcntionetalis 
multiplicationiSj notabitur ad fcguentes notas 
augendum. 

Numerosin circulum definetes multiplica- 
rc compendio poflumus,dctra6lis ultimis circu- 
Jis ; Peindc iifdem fadlo poftpofitis : ut fi multi-^ 
pliccntur 7 2 o o per 4 5 o , omiffis circulis illic 
duobus, hic uno raultiplicabis 7 2 per 4 5 , & fa- 
<Sto 3 2 4 , poftpones tres circulos , hoc modo, 
5 i '4 600. 

Cap. j. de divifionc 

ir. Divijto efl numeratio conjun^a^ 
^ua divijbr Juhducitur a dividendo c^uo^- 
ttes potefly^ hahetur cjuotus. 

Sic divifio 1 2 in 3 eft fubdudio 3 quatcr ire-- 
rata,& habetur 4,proquoto. Dividcndus jgitur 
numerus^ eft tanquam hxrcditas dividcnda : di- 
vifor eft numerus partium,velut haeredum , qui- - 
bus ex xquo dividatur^quotus cft pars quota hx-r 
rediscujufquc, 

12. Numeius minor eft pars majoris 
autjyartes.^.p. 7, 

jj. P ars cju^ dividit majorem. ^.dj. 

Xlt 3 eft pai?s 1 2^nempe quarta. 

14. Par- 
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14. Partes quando no dividit majore. 

4. d.7. llt 8 non dividit totum i i.Nam ciim 
femelfubduxcris,manent4 .Itaque 8 funtdux 
qu arta^ duodcnarii . Pars illa quota , hxc quanta 
vulgo dicitur. 

I j. Si numerus in numemfuerit divijus, 
quot^ erit pars cognominis divifori.Tf^.p.j 

Ut I z dividitur in 3,&<juotus 4 eft tertia pars 
divifi. 

16. Et Jtnumerus hahuerk parte qu^ 
lihet y dividetur in numemm parti cogno- 
minem.4f0.p.y, 

llt 1 1 habct tertiam partcm , & ideo dividi- 
tur in 3 . Quptus autem ille divifori cognominis 
adnotatur ad latus. Sic 1 8 diviiis in 1 ^ quotus c- 
ric ^^hoc modoj 

I 8 (9 
2 

Ethxcprimain i divifio dicitur dimidiatio, 
cujus tamcn ars eadem eft qu divifionis in 3 4, 
& quemhbet ahum numerum . Si divifio tota fi- 
mul expediri non poflit , indudione eft utendu, 
& quidem dextrorfum,uc in fubdudionc. Exe- 
plumfitprimumdcdiviforc fimplici. Dividan- 
tur 7,4 7 6 pcr 6 . Notabis primum dividcndum 
& diviforem fic, ^ " 

6 
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E 7 potcs fubduccre 6 femel.Sc manec i. nd- 
tabis igirun pio quoto» & delctisy dividen- 
doSc 6 diviforc, fuperfcribes i. Prima indudio 
fic crit, 

t 

Sccudo produccs ^ diviforem in proximuni 
locum.Jam 6 poccs (ubducercbisa 14, & raa- 
nent 2. Adnocabis igiturquotum 2,& dcletistf 
& X 4 , fuperfcribes 2 reliquum . Secanda indu- 
ilio fic eric, 

-f] ^ (12 

Tcrtio produces S diviforcm in proximum lo- 
cum 2 7. undc potcs fubduccrc quater,& manec 
Adnotabis igiiurquotum 4, & delctis 276^ 
fupcrfcribcs 3. Tcrtia indudlio (ic crir, 

j ^ 5 

ij 6 (124 

0 ^ ^ 

Poftrcmo proddces in rcliquum locum 3 ^,vii- 
dc potcs fubducere fexies,& nihil maner. A dno- 
tabis igitur 6 quotura^dclctis 3 & Toca indii 
^ioficcrit, 

X z :l 

-fj ^f-fj ^ (124^ 

4gr , f ^ f ^ 

Hic invenis 747^ in*^ divifis quocum cfle 

1234^ 
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1 1 4 ^ : Excmplum deinde fit de divifore multi- 
plici , qui per partes fuas aequalitcr fubducendus 
fitaftiprapofitis diuidcndi notiSjquotiesnempc 
Guotus contmetur.Et hic fubdudlio verajde qua 
dixi, plane ccrnitur,cum fubducere incipias 
dextrorfum fingulas fubducendi notas antc me- 
ditando , quam quidqtia dcpartc quota ftatuas. 
Dividanturigitur i 4 4 per i iiNotabispriraum 
dividendum & diviforcm fic, 

144 

12 

Ac videbis i ab i femel fubduci , & toties 1 a 
4,& 2 reftabunt : adnotabis igiiur i pro quoto, 
& deletis 1 4 & 1 2 , fuperfcribes 2. Indudio pri- 
maficcrit^ 

1 

^ 4^ 4 (i 

Sccundo produccs diviforem in proximum 
locum 2 4, ac videbis a 2 bis fubduci pofie:& 2 a 
4 toties,neque quicquam reftare • Indudio tota 
fic erit, 

z, 

- ' X 4^ 4^ (li 

X Z. Z, ' 

1 - 

In primainduAionchujus exempli^ fecunda 
diviforis nota fsepius fubduci potcrit , quam pri- 
ma.Sit excmplum ubi prima fxpius fubduci poC 

quam fecuda, 6c quidcra divifor fit majoruni 
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notarum , ubi ctiatn niultipliccs ifta? fubdudid- 
ncs multiplicatione quori per diuiforcm totum^ 
praefidio memorix tutius recolligentur , quarn 
cxpcdircntur fcparatim finguLxiDividatur 8 4 
peri 9, Notabis primo dividendum &divifo* 
rcm fic» 

841 

Ac videbis 2 ab 8 auater quidem fubduci pof^ 
fc* Attotics? a 4 fubduci non pofle . Potes e- 
tiam 1 tcr fubducere ab 8 , fed a reliquis 1 4 noii 
potcs toties fubduccrfc 9. Subduces igitur.ut x- 
qualitas fubdudionis in partibus diviforis obfcr- 
uctur,! ab 8 tantum bis,& a reliquis 4 4 1 toties 
fubduccs 9,& manebunt 16. A dnotabis igitur x 
pro quoto , & per eum multiplicato di vifore,rc- 
colligcs in vnu, quod ifta mukiplicis fubduftio- 
nis aequationc comprehendifti , & facics 5 8,qua5 
deleto divifore/uperfcribes dividendo,& ab co 
fubduces ,manebunt 1 6,qvix fubducendo y 8,&: 
fuprapofito 8 4. dclctis/uperfcribetur.lndudio 
prima fic erit, 

I % 

Sccundo produces diviforem in rcliquura 
dividendilocum. Sic potes z fubducere tredrf- 
cics a fuprapofito dividendo z 6. Verum ab uno 

rcli* 
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ircliquo non px)tes fabduccre 9 toties.Nec omni* 
no licri poteft,ut nou diviforis ulla , in ulla divi- 
fipne plufqua novies hac indudionis via fubdu- 
catur: quia major numerus qua^ unica nota& 
unico loco comprehendi non poteft . Ciim vero 
a a 2 ^ novies fubduxeris , a reliquis 8 i poteris 
fubduccre 9 totics. Adnotabis igitur 9 pro quo- 
to,& per eum multiplicato divifore, facics 161, 
qnx deleto divi(bre,fub(cribes dividcndo^ab eo- 
qucfubduces^delctis infra fupraq; numcris,tura 
fubdudis,tum indefada fubdudio eft^tiihilre- 
ftabic. Totaindudiofic erit, 

z ^ 

Si contingat diviforem aHquo poft primuin 
locomajorem e(redividendo,circuIus in quoto 
adpotetur : fic divifis ^ o 8 o o pcr 3 o 4, quotus 
cft 1 o o, & primo tantiim loco divifor fubduci- 
tur . Qupd fi in relidis mcdio^ fpacio vacuus 
locus ofFendatur , circulus videhcet afcribcndus 
crit^quod accidet^fi dividas 3 ^ 4 in z ^^ubi quo-^ 
tus eriti^.fic^ 

X 0 

Z ^ * («4 

« ^ 

B 

« 
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Cap. 6. de numcratione partium. 



Si perada tota divifionis indudione aliqui J 
6 dividcndo rclinquatur,propofitus numerus no 
cft proprie diyifiis,(ed numerus^qui divifione eft 
omnino fubdudus^reliquoru autcm eft fua qux- 
dam numeratio. 

interjeBalinea Juperponitur ^ illeque nu^ 
meruSyhic nomen appellatur. 

Ut fi 5 diviferis in 2,quotus erit i^Sc reliquum 
unum nominabitur una fecunda , & ita notabi- 
tur 4- : itcm divifis 1 1 in 3, quotus erit 3 , &c reli- 
quum duaetertix,fic j,atqueita reliquarum par- 
tium numerus erit ipliim reliquum^nomcn vcro 
divifbr. 

18. Quantum numerus fartium ahefl 
anomine^ totunius integri partes divide- 
dodefuntyUt jemelaheo divijor Juhdu^ 
catur. 

Utin-ri-dcfunt—- 

15?. Si numerus jit aqualii nomini ^ to- 
tus eftyjt majoryflus totOyftminor^ minus. 

^** 3 3 J 

zo. Parsautem majorejl^cujus nomen 

' cft 
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eftminus^minoryCHjHs nomenefimajus. 

Ut 4" majorquam jjVcl^, & ficin coetcris.Eft 
criam in particulis & partibus partium fua quar- 
damdiftindanotatio, &: carum minimanota- 
lur,utpartes reliquae nulla interjedalinea.Ergo 
trcsquarta^ duarum tcrciarum uniusfecud^rjita 
notabuntur ^ j i» 

%i. PartiHm cognominumnumeratio^ 
jj^eSiat folos numeros. 

Sicigifuradde ^ ad 4» totacerunt -f. A ^ 
fubducito ^jmancbut {. Sicin^- divifis~7,quo7 
tuscft 4. Iccm in-|divifis-^-, quotuscft4,undc 
intelligis partientcm parcem in partita quacer in- 



tcgre conimeti. 



Multiplicatio autem multiplicar numcros fi- 
ttiul & nomina ^ five eadem five divcrfa : quia 
muItipIicandcT partcs toties addedar funt 3 quoc 
partes in multipIicancibuscontinerur.Sic-i-muU 
tiplicent |, facient Sic j multiplicent |, fa- 



cicnt -if 



. Sed aliquandointegri & partium permifta 
numcratio eft , ut integer pcr partcs^ vcl inreger 
cum pariibus per intcgrum folum ^ vcl per intc- 
grum cum partibus cxpediri debear. 

Additio nihil mutat.i & ^ funt 2 z & | cu 
i/unt 4 4^-|-,funt 7 -f. 

, . Subdudio ex integris capit unil pro tot par- 
tibus, quantum eft nomen : ut a duobus fubdu- 
f ico j c i fuilics I pro 7, a |- fubduces tum c x 

Bij 
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manebit i 73 a| tolle 2 manent j . A 2 7 tollc 
ij,mancntj, 

Multiplicatiointegrum per partes multipli- 
cat/ubjiciendo integro tanquam numeroipro 
nominc fic | pcr j faciunt -|,id eft 2. 

Integcrvero cum partibus perintcgrum fb- 
lura,velcum partibus multiplicari poteft fcpara- 
tim. fic 7 j pcr 2 3 facit 1 4^. Sic 7 4- per 2 j , fa- 
ciunt primo 14 4, id eft 15 : deinde | & j , id cft 
2 Y^quibus additis totus eft 17 

In divifionc idem fieri potcft, utfi dividas $ f 
in 2 j^fubduccre potes 2 a y bis : item ab x reli- 
quo & j,id eft a |, potes fubduccre toiics j.Sed 
cjufmodi cxcmplain multiplicatione & divifio- 
iieraraerunt , inquibuspartesexpediri poflurit 
abfque redudione, de qua poftea, ficuti dc reli- 
qua partium invcntione m nominibus diverfis. 

Cap.^.deprimis Sc fadis numcris. 

Atque baecnumeratiocommuniscft ,undc 
difFerentianumcritripIex oritur,primanumcrus 
dicitur primus aut fadus. 

2 1. Primus eft numerus individuus ah 
alionumero. ii.d.y. 

Ut 2,3,5,7. Si enim numcri a nullo alio numc- 
ro dividipofTunt^nec ideo fadti funt ab alio nu- 
mero. 

11. Faftus efi numerus dividuus ah a- 

lio 
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lionumero. i^.d.y. 

llc 4 dividirur ^ 2, ^ a 3, 8 a 4. Iraque fadus 
numerus fit multiplicatione veri numeri per vc- 
rum numerum. 

a 4 . Si mmemsfueritfaBuSy€rit divi- 
duus ah alicjuo primo. 33.^. 7. 

Uc 6 fa(5lus,eft clividuus a 3 primo. 

ij. Sifa6lus a duohus datis Jtt divi^ 
duus a primoyalter datorum erit dividuus 
aheodem. ^t.p.y. 

Uc 48 fadus ab 8 &: ^,efl: dividuus a 3, a quo 
Sc 6 etiam dividuus eft , Priraus & fadus nume- 
ius cjufmodi funt , fed alia ex his particio copo- 
nitur primorum inter fe & fadorum inter fc. 

ze. Primiinter Je Juntnumeri ahuni- 
tate fola dividui comuni divijore.it.d.y. 

Ut 2 & 3. lltrum autcm numeridati primi 
Hnt interfcj cognofcitur fubdudlione & divi*. 
Hone. 

2 6 Si duohus numeris inaqualihus da 
tis y vicij^im fuhduflo femper minore a 
majore quoties poteritfola unitas reliqua 
diviferit antecedentem^dati crunt primi 
in(erfe,i.p.j. 

B iij 



2,1 ARITHMETICiE 

llti&^funt primiinrer (erquia fubclu(fla. 
minore i a majorc j, fola>cfl: uniras /qusc pra:ce- 
dentem dividat.Sic in 8 &: 9. Sed in majorenu- 
mcrorum difFcrcntia idtm fubdudlione multir 
plici & divifione mulio promptius expedietur, 
ut in 2 7 & 8. Nnm prima divifio 2 7 in 8, rclln* 
quet tantum 3 : fecunda divifio 8 in 3 . relinquec 
2. tcrtia 3 in ^^rclinquet unitatem folam, & rem 
conf^ciet . Si de tribus aut compluribus quxftio 
fir,primi firit intcr fc, nccnc, ciim dc duobus ex-t 
ploratum fucrit, conftat.hos duos ad quofcunqj 
aliosforeprimos , quiacorum prxtcrunitatedi- 
vifbr communis nulluseric, 

28. Simmcmsimmusmndivijcritda-?' 
tum numcrHm.ent primus ad eum,} i .^.7^ 

Sic ^cft primusad^. 

Z9. Si mmerus diviferit alterum duo- 
rum inter fe primorum y erit primus ad re^ 
liquMmiyp.j* 

llc ^ & 5 (unc primi intcr fe , &: 3 dividens ip^ 
fum ^eftprimusad rcliquum^, Acqueitadai^ 
primiinrcr fcnumeii cognofcuntur fubduv^lio- 
nc & divifione liuieniuntur autem & procrcan-. 
turaddiuonc & multiplicatione, addirionepri-j 
mum. 

30. Siduo dati numeri fuennt primi 
interfe^^ totus edatis eritprimus ad 

trumque; 
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trumcjue : Et ji totus e datis fueritfrimus 
ad altem^dati erunt inter fe primi.]o .p.j. 

Ur 8 & 9 func inter fe primi , &c totus ex iis 
xyeftprimusadS &primusad5: &contra,quiA 
totusiy cft primusadS, vcl ad 9:idc6dati8(Sc 9 
funr ptimiinceric:Multiplicacionis inveniio co- 
piofioreft.- 

3 r. Si duo mtmerijtgillatimfuerint pri 

rni ad aliquem fa^us ahiis erit ^rimus 
adeundem.i^.p./. 

Ut 4 6r 5 func primi figillatim ad 5 , & 20 fa* 
ftus ab iis eft primus ad 9. 

31. Siduo numeri fuerint primi inter 
fcyfaBus ah altero erit frimus ad reli^ 

quum.zy.p.y. 

Uc 2 & 3 funt primi intcr fe,& 4 fadus a 2 cft 
primusad^. 

5 3 1 Si duo numeri ad duos mmeros yT- 
gillatim fuerint primi ,fa6ii ah iis erunt 
frimiinter/e.zS.p.j. 

Ut 8 & 9 funt figillatim primi ad 7 & j,nem- 

pc 8ad7&j:itcm5?ad7&5.Itaquc7 2& 35ab 
jis fadi/unr primi inter fe.^^ 

54 Si duo numeri fuerint primi inter 

B iiij 
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fe.fa^i dh iis emnt primi interfey& fa^ 
6li a datis per pojiremos faHos deince^s 
perpetHo primi erunty 

Ut mhocordine, 24 8 itf 31 

3 9 27 81 243 

5 FaSli inter fe Junt numeri'^ dividui 
ah aliquo numero comuni divifere.^^J.y 

Uc 4 & ^ fadi funt intcr fcqiiia 2 eft illis com 
munisdivifbr, Duoautem hic quseruntui: , raa- 
ximus divifor & minimus divifus. 

3 6. Si duohus numeris datisinaquah- 
hus faflis interfey minor fuhducaturvi- 
cifeim a majore quoties poterit^primus re- 
liquus dividens antecedentem^erit maxi^ 
mus communis divifor datorum. i.p.j. 

Ut in 4 & ^,fubducatur 4 minor a majore rf, 
rcliquus 2 dividec anteccdentem 4. Itaque^ cft 
maximuscommunis datorum divifor . Sic in 2t 
^ ii , fubdudo viciflim 15 a 21 , & ^ rcHquo a 15, 
tandem relinquetur 3 communis menfura. 

3/. Qua via duorum maximus com^ 
munis divifer inventus efty eadem trium 
^ cjjuamlihetmultorum invenietur.^p.y. 

Nam cum prsccdentium duorum maximus 



com- 
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communis divifbr repertus fuerit , ipfius &: fe- 
quentis numeri divifor fimiliter inquircndus cft, 
ur in 8, 6^ 4, maximus comunis divifbr 8 eft 
2,tum maximus comunis divifbr 2 &: 4 efl: iicm 
2.Ergo 1 cft maximus c5munis divifbr in 8,6^,4: 
fic^in 1 238^^3 maximus comiinis divifbr cft iie 2.' 
Sicin ^^i^, 18,24, maximus coramunis divi-i 
forcft^.Hic compcndiumeft. 

38 Si mmertis minor diviferit majore^ 
erit maximus communis divijor utriufq;^ 

-"Ut 4 dividit 1 2, & eft maximus divifbrjSc liii 
etti . E dodlrina maximi divifbris fequitur pcr 
oppofitum dodtrina divifi minimi. 

i^. Si numerus fucfit fdclus ah altero 
datorumperalterius diviforem co^omi- 
nem maximo communi diviforij eritmini 
mu5 divifus k datis, i6,p^/. 

Sic minimus divifus a 1 2 et 8 cft 24, Nani Ci 
diviferis u et 8 per^ maximumdiviforem,ha- 
bebis cogribminern partcm in altero 3 , in altero 
^Jamimultiplica altcrnc vel i z per 2,vcl 8 per 3, 
babebis 2 4. Exemplum ficeft, 

Uw8 

^ A 2 



4; 3 



40... Sijfio mmeri diviferint ali^He^mi 



r 
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E 7 potcs fubducere 6 femel,& manec i. no- 
tabis igiruri pio quoto, & deletis 7 dividen- 
do & ^ diviforc, fuperfcribes i. Prima induAio 
fic erit, 

t 

^ 4,7 ^ 

Secudo produces ^ divifbrem in proximuni 
locum.Jam 6 poces fubducerebis a 1 4 , & raa- 
nent 2. Adnocabls igitur quotum 2, & dclecistf 
& I 4 , fijperfcribcs 2 reliquum . Secunda indu- 
Aio fic erit, 

^^76 (12 

f crtio prodaces 6 divifbrem in proximum Id- 
cum 2 7. undc potes fubduccre quater,&: manec 

Adnocabis igiturquotum 4, & deletis 276^ 
6^ fupcrfcribes 3, Tertia indudlio fic erir, 

z z $ 

ij ^i] 6 (124 

0 0 0 

Poftrcmo prodiices in reliquum locum 3 ^,vni- 
de potes fubducere fexies,& nihil maner. Adno- 
tabis igitur 6 quotum^delctis 3 ^ Sc Tota indu 
iHioficeric, 

-fj ^f-fl 0 0^4^ 

0^ 0 0 0 0 

Hic invenis 747^ in'^ divids quotum efle 

1234^ 
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1 1 4 ^ : Excmplum deinde fit de divifbre multi- 
plici , qui per parres fuas aequaliter fubducendus 
fit a fuprapofitis diuidcndi notiSjquoties ncmpe 

3uotus contmetur.Et hic fubduftio vera,de qua 
ixi, plane ccrnitur,cum fubducere incipias 
dextrorfum fingulas fubducendi notas antc me- 
ditando , quam quidqUadcpartcquota ftatuas. 
Diyidanturigitur i 4 4 pcr 1 2:Notabisprimum 
dividendum & diviforem fic, 

144 
12 

Ac videbis i ab i femel fubduci , & totics 2 a 
4,& 2 reftabunt : adnotabis igiiur i pro quoto, 
& delctis 1 4 & 1 2 , fupcrfcribes 2. Indudio pri- 
maficcrit, 

1 

^ ^ ^ (i 

Sccundo produccs divifbrcm in proximum 
locum 2 4, ac videbis a 2 bis fubduci pofie:& 2 a 
4 totics,neque quicquam reftare . Indudio tota 
ficerit, 

z 

X ^ 4f, (12 
X z, ^ 
X 

In primainduAionchujus cxcmpli, ftcunda 
diviforis nota fiepius fubduci poterit , quam pri- 
ma.Sit excmplum ubi prima (ipius fubduci pof- 

quam (ecuda, 5c quidcm divifor fit majorum 
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notarum 3 ubi ctiam multipliccs iftae (ubdudlia- 
ncsmultiplicationequotiper diuiforcm totum^ 
pr^Bfidio mcmorix tutids recolligcntur , quairi 
cxpeditcntur feparatim finguLx.Dividatur 8 4 
pcr z 9. Notabis primo dividcndum &divifo* 
rem fic» 

841 

Ac videbis 2 ab 8 auater quidem fubduci poil 
fc. Attotics9 a 4 fubduci non poffc . Potcs e- 
tiam 1 tcr fubducere ab 8 , fed a reliquis 2 4 non 
potes toties fubduccrt 9. Subducesigitur,ut ar- 
qualitas fubdudionis in partibus diviforis obfer* 
uctur,! ab 8 tantum bis,& a reliquis 4 4 1 totics 
fubduccs9,&manebunt2^. Adnotabis igitur^ 
pro quoto , & pcr eum multiplicato di viforc^rc- 
colligcs in vnu, quod ifta multiplicis fubduftio- 
nis aequationc comprehcndifti , & facics s 8,qua5 
deleto divifore/uperfcribes dividendo,& ab co 
fubduces ,manebunt 2 tf,qua: fubduccndo 5 8,& 
fuprapofito 8 4. dclctis,fuperfcribetur. Indudio 
priraaficerit, 

Sccundo produces diviforem in rcliquura 
dividendilocum. Sic potes 2 fubduccretrcdcf- 

cics a fuprapofitp dLvidendo z 6. Verum ab uno 

* ' iclu 
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tcliquo non pptes fubdiiccre 9 toties.Nec omni* 
no fieri poteft,ut noca diviforis ulla , in ulla divi- 
(ipne plufqua novies hac indudionis via fubdu- 
catur: quia major numerus quaj unica nota& 
unico loco comprchendi non potcft . Cum vero 
2 a 2 ^ novies fubduxeris , a reliquis 8 i poteris 
fubducere 9 totics. Adnotabis igirur 9 pro quo- 
to,& per eum multiplicato divifore, facies 161, 
q\xx deleto divi(bre,fubfcribes dividcndo,ab eo- 
quc fubduces^delctis infra fupraq^numeris,tum 
fubdudis^tum indefada fubdudio eft^tiihilre- 
ftabic, Totaindudiofic erit, 

z 0 

^ % X 
z 

X 0 

Si contingat diviforcm ah*quo poft primum 
locomajorem efle dividendo,circulus in ijuoto 
adnotetur : fic divifis ^ o 8 o o per 3 o 4, quotus 
' cft 1 o o, & primo tantum loco divifor fubduci- 
tur . Quod fi in rehdlis mcdio fpacio vacuus 
locus ofFendatur , circulus videhcet afcribcndus 
crit^quod accidet^fi dividas 3 ^ 4 in z tf^ubi quo- 
tus eriti^.ficj 

X 0 

3^ ^ * («4 
^ fi 

B 

« 
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Cap. 6. de numcrationc partium. 

Si perada tota divifionis indudione aliquid 
6 dividcndo relinquatur,propoficus numerus n5 
cfl: proprie diyifuSjlcd numerus^qui divifione eft 
omnino fiibdudus^rcliquoru autcm cft fua qux- 
dam numeratio. 

17 Dividendiis minor^ divifori majori 
interjeftalinea fiperj^onitur^illeque nu^ 
meruSyhic nomen appellatur. 

Ut fi 5 diviferis in z,quotus erit ZySc rcliquum 
unum nominabituruna fecunda , & itanotabi- 
tur 4- : itcm divifis 1 1 in 3, quotus crit 3 , 8c reli- 
quum du2ctertix,fic-j,atqucira rcliquarum par- 
tium numcrus erit ipfum rcliquum^nomen vcro 
divifbr. 

18. Quantum numerus partium aheft 
a nomine, tot unius inte^i partes divide- 
dodefuntyUt Jemelaheo divifer fuhdu^ 
catur. 

Utinrardcfunt—. 

15?. Si numerus fit aqualii nomini y to^ 

tus eflfmajoryphi^s toto^fiminor, minus. 
Ut^ ^ ~. 

zo. Parsautem majorejt^cujus nomen 

cft 
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efiminus^mirior.cHjHs nomcneflmajus. 

Ut 4- major quam|,vel^, & ficin coetcns.Eft 
criam in particulis& partibus partium fuaqua:- 
damdiftindanotatio, & carum minimanbta-* 
tur,utpattcs reliquae nulla interjedalinea.Ergo 
trcsquartx duarumtcrtiarum uniusfecud^e^ita 
notabuntur ^ \ 

%i. Panium cognominumnumcratio^ 
j^eSiat folos numeros. 

Sicigiruradde ^ ad 4> totaceriint A -f 
fubducito ^jmancbut Sicin^ divifis~7,quo- 
tuscft 4. Iccm in-| divifis^, quotuscft 4,unde 
intelligis partientcm partem in partita quater in- 
tcgte contineti. 

Multiplicatio autcm multiplicat numcros fi- 
mul & nomina ^ five cadem five divcrfa : quia 
multiplicanda? partcs toties addedar funt 3 quoc 
partes in multiplicantibuscontinetur.Sicj-muI- 
tiplicent facicnt Sic y multiplicent \, fa- 
cicnt—. 

. Sed aliquandointcgri & partium permifta 
numeratio eft , ut intcger pcr partcs, vcl integer 
CUm partibus per intcgrum folum , vcl per intc- 
grum cum partibus cxpediri debcar. , 

Additio nihil mutat.i & ^ ftint ly, z & -|ci3 
i/unt 4 j,& 4-j,funt 7 j. 
, SubduAio ex integris capit unil pro tot par- 
tibus, quantum eft nomcn : ut a duobus fubdu- 
f ico j c i furiics i pro 7, a ]■ fubduccs j, tum c x 

Bij 
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manebit i y^a-f- tolleiy, manenty . Aij tollc 
ij,mancnty, 

Multiplicatio integrum per partes multipli- 
cat/ubjiciendo integro tanquam numeroipro 
nomine fic | pcr j faciunt -y,icl eft 2. 

Integcrvero cum partibus perintcgrum (b- 
lura,velcum partibus multiplicari poteft fcpara- 
tim. Cicjj perz ^facit 14-^. Sic 7-^ perij, fa- 
ciunt pnmo 14 y, id cft ly : dcinde | & | , id eft 
24-,quibus additis totus eft 17 

In divifionc idem fieri potcft, utfi dividas 5 f 
in 2 y 3 fubduccre potes 2 a j bis : item ab i reli- 
quo & j,id eft a f , potes fubduccre toties j.Scd 
cjufmodi exemplain multiplicatione & divifio- 
neraraerunt , inquibuspartesexpediri pofTunt 
abfque redudione, dc qua poftea, ficuti de reli- 
qua partium inventione in nominibus diverfis. 

Cap.^.deprimis & fadis numeris, 

A tque hxc numeratio communis cft , undc 
difFcrentia numcri triplcx oritur,prima mimcrus 
dicitur primus aut fadlus. 

2 1. Primus efi mmerus individuHS ah 
alionumero. ii.d.y. 

llt 2,3,5,7. Si enim numcri a nullo alio numc- 
rodividipoflunt^nccideo fadi funt abalio nu- 
mero. 

iz . Fa6lus efi numerus dividuus ah a- 

lio 
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lionumcro. i^.d.j. 

llc 4 dividitur ^ a 3, 8 a 4. Itaque fadus 
jxumerusfic multiplicatione veri numeri pervc- 
rum numcrum. 

z 4 . Si mmems fueritfafiuSyent divi- 
duus ah alicjuo primo. 33.^. 7. 

Ut 6 fadus^eft dividuus a 3 primo. 

ij. Sifa^us a duohus datis fit divi- 
duus a^rimo^alter datorum erit dividuus 
dheodem. ^t-p^y. 

Ut 48 fadus ab 8 & ^,eft dividuus a 3, a quo 
&C 6 etiam dividuus eft , Primus & fadus nurne- 
fus ejufmodi funt , fed alia ex his partitio copo- 
nitur primorum inter fe & fadorum inter fc. 

16. Primiinter fe fintnumeri ahuni- 
tate fola dividui comuni divijore.it.d.y. 

Ut2&3. Utrum autcm numeridati primi 
flnt interfe, cognoftitur fubdudlione & divi*. 
fione. 

i6 Si duohus numeris in^qualihus da 
tiSy vicifim fuhduflo femperminore a 
majore quoties ^oterityfola unitas reliqua 
diviferit antecedentemydati erunt primi 
interfe.i.^.j. 

B iij 
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llt 2 & 3 funt primi inrer Cc : quia fubcluda 
minore i a majorc j, fola>eft uniras , quae prarce- 
denrem dividat.Sic iri 8 & 9. Sed in majorenur 
merorum difFercntia idcm fubdudione multi- 
plici & divifione mulio promptius expedietur, 
utinzy&S. Nam primadivifio Z7 in 8,rclin- 
cjuet tantum ^tfecunda divifioS in^ .rclinquec 
2. tcriia 3 in z^rclinquct unitatem folam, &c rem 
conf^cict . Si de tribus aiit compluribus quxftio 
/it,primi fint inter fc, nccne, cum dc duobus ex-^ 
ploratum fucrit, conftat hos duos ad quofcunqj 
alios fore primos , quia corum pra:tcr unitate di- 
vifbr communis nulluserit. 

28. Sinumcms ^mmus non diviferit da- 
tum numerum.erit primus ad eum^^i^.j^ 

Sjc 3cft primusad^. 

Z9. Si numerus diviferit alterum duo- 
rum intcr fe primorum ^ erit primus ad re^ 
liquumiyp^'/^ 

Ut ^ & 5 (unt primi intcr fc , & 3 dividens ip^ 
fum ^ eft prmius ad reliquum^. Atqueitadati 
priniiinrcr fenumeii cognofcuntur fubduclio- 
nc& divifione Inucniuntur aurcm &procrcan- 
turaddicionc & multiplicationp, addirionepri- 
mum. 

30. Siduo dati numeri fuennt frimi 
interfe^^ totus edatis erit^rimus ad 

irumque; 



4 



L I B E R I. 15 

tmm(jue : Etfitotusedatkfuentprimus 
ad altem^dati emntinterfeprimi.^o.p.j. 

Uc 8 & 9 fiint inter fe primi , &C tocus ex iis 

17 eft primus ad 8 & primus ad 9: & contra.quii 

totusiy cft primusadS, vcl ad^iidco dati 8 & 9 

funr primiincerfc:Multiplicacionis inveniio co- 
piofioreft. 

5 f . Si duo numeri Jtgillatimfuerint prt 
mi ad aliquem faflus ah iis erit ^rimus 
ad eundem. 1 

Ut 4 &Cs func primi figillatim ad 9 , & 20 fa- 
ftus ab iis eft primus ad 9. 

Siduq numeri fuerint primi inter 
fyfa^us ah altero eritprimus ad reli- 
quum.zj.p.y. 

^Ut 2 & 3 funt priml inter fe,& 4 fadus a z cft 
primusad^. 

55t Sidpionumeriadduos numeros yT- 
gillatim fuerint primi,fadiahiis erunt 
frimiinterfe.z^.p.j, . 

.... Uc 8 & 9 fu n t figillatim primi ad 7 & j,nem- 
pc 8 ad 7 & 5 : icem 9 ad 7 & 5. Itaquc 7 2 & 35 al> 
jis fadi,fun t primi inter fe!'^ 

54 j/ a//<? numerifiiennt pnmi inter 

B iiij 
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fcfaSli ah iis emnt primi interfei^ fa^ 
Sli a datis per poflremos faBos deince^s 
perpetuo primi erunt, 

llt m hoc ordinCj 2 4 8 32 

3 9 27 81 243 

5 y. Fa&i inter fe Jnnt numeri^ dividui 
ah alictuo numero comuni divifore.\^.d,j, 

Ut 4 ^ fa6ti funt intcr fe.qiiia 2 eft illis com 
niunis divifor. Duoautem hic qujeruntur, ma- 
ximus divifbr & minimus divifus. 

3 6. Si duohus numeris datis inaquah-r 
hus fa^is interfe i minor fuhducaturvi- 
cifim a majore quoties poterity primus re- 
liquus dividens antecedentemjCrit maxi-' 
mus communis divifor datorum. z.p.j, 

llt in 4 & tfjfubducatur 4 minor a majore 6, 
rcliquus 2 dividet anteccdcntem 4. Itaque2 cft 
maximuscommunis datorum divifor . Sic in 

6 15 , fubdudto viciflimiya 21 , & 5 rcliquo a 15, 
tandcm rclinquetur 3 communis menfura. 

37. Qua via duorum maximus com" 
piunis divifor inventus efij eadem trium 
^ quamlihetmultorum invenietur.^p.j, 

Nam cum prsccdentium duorum maximus 

com- 
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commiinis divifbr repertus fuerit , ipfius 5c fe- 
quencis numeri divifbr fimiliter inquirendus cft, 
ur in 8, 6^ 4, maximus comunis divifbr 8 & ^ eft 
z,tum maxmius comunis divifbr 2 &: 4. efl: itcru 
2.Ergo 1 cft: maximus comunis divilbr iti '8,^,4: 
fic^in I i^Sy^^ maximus comiinis divifbr cft ire 2.* 
Sicin 5ji2, 18,24, maximus communis divi- 
foreft^.Hic compcndiumeft. 

38 Si mmcrus minor diviferit majore^ 
crit maximtis communis divijor utriufq;^ 

Ut 4dividici2, & eft maximusdivifbr &lui 
ct 12 . E dodlrina maxtmi divifbris fequicur pcr 
oppoficum dodtrina divifi minimi. 

"29. Si numerusfucrit faclus ah alterq 
datorumperalterius diviforem cognomi^ 
nem maximo communi diviforij eritmini 
mus divifus k datis, 3 6.p^/. 

Sic minimus divifus a 1 2 et 8 cft 24, Nam Ci 
«^iviferis ii et 8 per^ maximum diviforem, ha- 
bebis cognomincm partcm in altero 3 , in altero 
j.jarajmultiplica altcrnc vel i~z pei: z',vcl 8 per 3, 
babebis z 4. Excmplum fic efl", 

zj. 

V ^ ^ 
. 4; 3 A z 

40 . Sidtio mmeri di viferint alique,mi 
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Ergo hoc duplex compendium efl: e 
frima propojttione inveniendi minimi di-^ 
njiji. Eadem via minimm a trihus aut 
quatuor aut quotlihet divijts invenietur, 

Qufarepertus jam minimusMivifus confer- 
rendus cftcumproximo . Nam fadlusabalrcro 
pcr alccnus divifbrem maximo coramuni divi* 
fbri cognominem^efi: minimus ab iis diviftis , fic 
minimus 4> 8» ^,4 divifus , eft 2 4. Nam z 4 cft 
minimus divifus ab 8 & ^ :rurfum Jtem mini- 
mus divifusefta2 4 & a 4/uce fccundo confe- 
ftario parer.Sica^j^^S minimus divifiaseft 24, 
quiaminimus divifusa 3 & 4 eft I2,tummini- 
mus divifusa 1 2 &: s^eft 2*4; Sic minimus divi-^ 
fus a 23 3, 4, 5 eft ^o, hinc fequitur, 

4 3 Si numerusfuerit minimus divijus 
a nominihus datarum partium^ eritminir 
musquihahdafdataspart€s.4,i.p.y. 

llt roininms divifus qui habeatY j eft li 
ncpc minitrius divifus a 2, 3, 4, quique minimus 
bifariam, trifariaquadiifariam dividipoflfit. Si^ 
minimus qui habeac tj:^! cft^o. nempc mi- 
nimus divifus a 2^ j, 4, J,c^u^i in has partes mi; 
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nimusdividipofljt. 

Cap,8,de niimeris paribus & imparibus. 

/ Atque bxc de primis & fadis tiumeris, (ecu- 
da abfoluti Sc fimplicis numcri diftnbutio cft in 
^umcrum parem & imparcm. 

^4 • P^TfB numems dividms a hina- 
fio.^.d.j^ 

^ : . Sic i ipfepar^quia dividitur a feipfb {emel,fic 
^ cft par,quia clividitur a i bis. 

45;. Impar efl. numems individuus a 
'hinario.jyd.y, 

. irc 3.itaquc. 

4^, Imparunitate differt aparL 

?.Sic 5, fic 7> ^ fimilcs funcimparcsnurticri, 
quibus unicate fubdudta^pares erunt 4^^. 
-*Tv Pareftparitcrpartaniiim,pariter impar tan- 
tumjpariter par fimul,& pariterimpar. 

lif/^f^ Pariter^arejinumer^ tantum di^ 
viduusafariperparem.S.d.j. 

Ut 8 jparitcrpar: cft* qucrn 1 par dividit pcr 4 
parenl. 

48. Si numerifuerint ah unitate con^ 
tihueduplicati ^ quilihet erit pariper par. 
51.^.5). 

Uc 



LtBER I. X9 
lit I, 2, 4, 8, itf, 33, 6^. 

4p. Pariterimpar efl: numerus tanttt 
dividutisapariperiniparem.^.d.j. 

llt tf,qucm 2 par dividitpcr^ imparem. 

50. Simmerds hahuerit dimidiumm- 
parem, erit pariter impartantHm. 3 3 p . 

llf^, 10,18, quia horumdimiciiapatsellim' 
par, nempe3,5,9. 

5 1 . Pariter par fimul pariter impar, 
ejl numerus neque ah unitate dupUcatus, 
neque dimidium hahes imparem.^ 4 .p.<f. 

Uc funt 12, 20, 28: quia neque duplicati funi 
abunicate, ut 2, 4, S, 16 , neque dimidium ha'- 
bent imparem , cum dimidii ipfbrum 6, 10, 14, 
lint etiam pares. Impar cflimpar iimpliciter vcl 
impariter. 

5z. Impar fmpliciter , efl numerus di- 
viduus tantum ah unitate per feipjum, 

llt3,5, 7> ^ quilibetprimus. 

55. Impariter autem impar efi nume- 
rus dividus ah impari perimpare. 10. d.j. 

llt 15 impar dividitur in 3 imparem,fecundum 
5 imparem. 

Itaque omnis impar iropariter^eft fadus nu- 
merus. 
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Cap.j.de numero pcrfeilo Sc impcrfeifld, 

Additurad duas fimplices numcridiftribu- 
tionestercia diftiibutio innumerum pcrfedum 
& impcrfedum. 

5:4. Perfe^ns mmerus ^ efi mmerus 
partium toti aqualium .iz.d.j. 

lltfenarii partcs funti, 3, quae additx 
funtaequales toti 6, Et hic unitas numerus cft. 
Nam fi pars^eft etiam numerus numeri. 

55. Si enumerls continue duplicatis ah 
unitate totus fit primus^ ^ ah eo totidcm 
continue duplicentur^ cjuot ante fiucrant^ 
ultimus erit^erfe^us , reliqui ^artes ^er^ 
fiefli.-^s.p.^i 

lUhic, 

I 2 I 3 . 

Addei &2/totus3eft primus,& fecundusab 
co continue duplicatus cft 6 pcrfedlus^cujus om- 
nes partes funt, i, 2, 3, & folus cft perfedus in*^ 
tra 10. Secundo.ut hic, 

1 2 4 I 7 14 28. 
Adde I, 2, 4, funt 7, & tertius ab co conti- 
nue duglicatus 28 eft perfed:us,eiu(quc parfcs o- 
inncs I3 2^4» 7, 14, & folus hic eft pcrfcdtus£ 
16 adiio. Tcrtio, ut hic, 

I, 2, 4, 8, 16. \ 31, 61, 124, 248, A^^6, 

Addc 
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Adde I, 2,4, 8,totuscfti5compofitus,prs- 
tereatur igitur. At 1,2,4, 8,i^ additis,fotuscft 
ji, primus,& quintus ab co duplicatus 4 9 6 pcr- 
fedus, eiufque partes omnes funt i, 2, 4, 8, itf, 
31, 124, 248, 49^ , folus hic perfccaus eft 4 
100 ad iooo,& fic deinceps.Itaque utperfeaus 
folus negledis partibus habeatur. hinc faaueft 
ab Eudide thcorema in hanc fcntcntiam : 

$6. Si immem cominuc du^lkatis ah 
unitate totus jit primus ^faflus ah eo ber 
ultimumerit^erfefius. 

Sic dcinceps a 1000 ad loooo perfcdus cft 
8128, rariquc admodum funt hi numcri,im6 
nonnullis gradibus ni:lli funt, ut fexto , undeci- 
mo,decimofeptimo,& plcrifquealiis. Sicigitur 
perfeaus efficitur e pariccr panbus & ex impari- 
bus primis,id eft,ex maximc dividuis & minime 
dividuis. 

57. Im^erfe^us numerus, ejl numerus 
fartium toti intequalium. 

Eftqueredundans aut diminutus. 

j8. KedundanSyejinumerus im^erfe- 
fluspartium toto majorum. 

Ut i2,cujus partes 1, 2, 3, 4, € colleaae, funt 
i€ majores toto 12. 

55>. Diminutus.efi numerus im^erfe- 
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ilus partium toto minomm. 

- --^ -^Ur 4, 8, & quilibet pariter par. 

A R I T H M E T I C ^ 

L I B E R I I. 

Cap.i, dc primis difFcrentiis 
comparadonis. 

PR I M A pars ArithmeticaeadfaucfuitjfccrN 
dafequitur. 

I . Arithmetica pars fecunda eft y qudz 
interpretaturnumerorum comparationeSy 
com^arationumque genera ^ ^ro^rieta- 
tes. 

2 Comparatio numerorum ejlhahitu- 
do qucedam i^Jorum interje. 

Comparatio eft ratio vel propdrtio. 

j. Katio eji comparatio quantitatis. 

Rationis termini duo funt,primusantecc- 
dens & dux,(ccundus confcqucns &c comes ap- 
pellatur . Quantitas autcm aequalis eft vel inae- 
qualis, unde funt axiomata fequentia. 

4. Siduo numeri fuerint aquales «- 

dem. 



liBER ir. 35 

aem etunt^qmles inter 

Ut z & z funt aequalcs eidcm x . Iraque funt 
fcquales inier fe. 

y. Si numeri icquales dudantur^qua- 
lihus^toti erunt <equales.t.axio. 

Ut 1 & i funt arquales numeri, adde utrique 
3,totieruntj&'j : item aequales interfe. 

6 Si aquales fuhducantur ah (squali- 
hus^reliqui erunt iequales. ^.axio. 

llt 5 &: 5 funt arqualesnumeri : ab utroque 
toUe 3,manebunt i&c i: item squales inter fe. 

7. Totus numerus major eft fua far- 
te.<).ax.i. 

8. Si nequales addantur in<equalihus, 
totieruntinaquales./^.axio. 

Ut 4 & 3 funt inacquales numeri , addc utri- 
quc 2,toti 5 & funt item inxqualcs. 

9. Si aquales fuhducanturah inaqua- 
lihuSyreltqui eruntinaquales. ^.ax. 

Ut 6 & j funtin3Equalesnumcri,tolleabu- 
uoqi 2 & 2 aequales numeros , reliqui quatuor & 
3 erunt itcm inacquales . Ratio eft arithmetica 
vel geomctrica. 

10. Katio arithmeticajejl domfaratio 

c 
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in quantitate, qua numerus dijfenanu-f 
mcro. 

Ilt rario arithmctica 2 cum 2 eft aequalitatis, 

2, cum 3 eft difFercntia. i, 2 cum 5 eft difFacntia 

3. Ideoquehaic ratio difFerentia dicitur. 

Cap.z denumcrationcrationum. 

II Ratiogcometrica eft compardtio in 
quantitatCy qua numerus cji divijtis in nn 
merum. 

Hic prarcipue ratio dicitur : dum vero ratio- 
nis termini (cfibutur, dux ruperne, comes infcr- 
ncnotaturfic, 

2 1 

iz Datis rationis tcrminis :,genus di^ 
vijtone , datoquegcncrc rationis ^ termini 
multi^licatione inveniuntur. 

Sic datis tcrminis i ad 1,2. ad 1, ratio erit 2- 
qualitatis , quia a-qualis xqualcm fcmcldividir. 
Datis 4 ad 2, ^ ad 4 , ratio erit inarqualitatis, illic 
diipla^ hicftxquialtera, quia comesillic duccm 
bis,hic(emcldividit,&: dimidiumfupcreft. Dc- 
deris contra genus rationis^ncmpc exillisquo- 
tis ( I ( z (i\*Si numcrus fit integcr, habcbis 

ducem» 
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(luccm, cui I pro comite fubjicies^fin frailus fit, 
rnultiplicabis inrcgrura per ndmen, fadoquc nu 
merum partium firaul addcs ^conftitucs ducem: 
comes autem ip(e in numero permaner, ut in po 
ftremoexcmplo:mu!tipIicaiper lySc fadlo lad- 
de i,conftitues3 pro duce ^ racionifque tcrm un 
erunt 

13. Kationum communis numeratio efl 
tanquam terminommjideoque eadem eft 
iqu^ partium ^ atcjtie ideo fi comites fint 
iidem ,foli duces Jj>e^antur^ excepta mul 
tiplicatione qua tum duces^tum comi-- 
tes multiplicat. 

Sic e ratione dupla 4 ad 2 adtlita ad ratione 
triplam ^ad 2,totarario eft quintupla 10 ad 1. 
Sic rationc dupla 4 ad 2 fubdudla a rationc quin 
tupla 10 ad i^rcliqua cft ratio tripla 6 ad 2,exera« 
piaitafunti 
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Sic ratio dupla 4 ad 2 multiplicans rationem 
trlplam ^ ad 2 , faciet tatione fextuplam 24 ad 4. 
Sic ratio tripla'9 ad 3 multiplicata per rationem 
quadruplam 8 ad 2 , faciet ratiotiem duodccu* 
plam 72 ad 6. Exempla ita funt, 

C ij 
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3 ^ 





Dividc rationem duodecuplamii ad l,in M 
tioncm triplam 3 ad i, quotus erit 4, qui fignifi- 
cat dividentem rationem quater in dividenda 
contineri , aut rationem quadruplam 4 ad i pro 
quota rationeinveniri : fic ratio fedecupla^i ad 
2 divifa in rationeni quadruplam 8 ad 2, relin- 
quit quotam rationem quadruplam . Deniquc 
quotushic eft nomen quotae rationis . Excmpk 
itafimt. 
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1 

4 
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2 2 





1 4 Si comites flnt diverjt, ofus erit re- 
du^ione^dequa fuoloco. 

Ergo hxc numeratio communis cft in addi- 
tionc,fubdu6lione,muItipIicatione,divifione. 

15 Katioinaqualitais reducitur adra 
tionem aqualitatis multiflicatione faa 
converjk. 

llt ratio \ multipliccmr pcr rationcm J^fict 
ratio quae eftarqualitatis. 

Capt 3» de generibus rationis. 

Ratio prima cft aut conjundla , prima multi- 

plex 
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plcx aut fuperparticularis aut fuperparcicns. 

16 Multi^lex efty quando termims 
major dividitur aminore.^.d.j . 

Sicomnis numerusmultiplex eftad unitatc, 
ut 2 duplus,3 triplus,4 quadruplus , & fic m infi- 
nitum . Sunt enim generis hujus rcliquorum- 
quefpccies infinitae. Atque hic antecedens eft 
multiplex,ut duplusjtriplus^quadruplus, quintu 
pluSjfextuplus. C5fequens autem fubmultiplex, 
ut fubduplus/ubtripIus,fubquadrupP,fubquin^ 
tuplus/ubfextuplus . Hic ctiam unitas numerus 
cft, ficuti faepe in tota comparationum dodrina, 
Species vetofic notatur, 

2 3 4 5 ^ 

I I I I I 

dupla, tripla, quadrupla,quintupla, fextupla, 
Si fubmultiplex multiplici contra compfretur, 
minoris inxqualitatis crit ratio, & fubmultiplex 
dicetur,& anteccdens minor erit,cofequcns ma- 
jor,uc in cceteris deinceps.Nomen fiquidem ra- 
tionisinminorc qualibct incEquaIitatc,femper i 
majore termino capitur, addito , fub : fic igituc 
fubmulciplicis fpecies nocancur, 

II I I 

SubdupIa/ubtripIa,fubquadrupla/ubquintupU 

I 
6 

fubfcxcupla. 

C iij 
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Harc prima insequalitatis ratio , vera & pra- 
pria divifione pcrcipitur , reliqua^ autem fpecie^ 
impcrfeda divifionc cognofcutur, pcrpetuoque 
pars.aut parrcs rclinquuntur. 

i /. Supcrpartictdlaris cfly quando ma^r 
jor dividimr femclaminore , c^parser 
jus fupcrcjl. 

Si altera/cfquialrcra dicitur,fi tcrtia/efquitciri. 
tiajfiquarta/elquiquarta^fiquinta^fcxquiquintajj 
(j fexta/exquifexta^ut in fubiedis exepiis patet^ 

3 4 5 ^ 

i 3 4 y 

Scxquialterajfefquitcrtiafcfquiquarta , fcfqqi- 
quint?. 7 

Sefquifexta. 

Acfi majorc§minoribusdividas,quotifp5- 

cicm rationis & noracn fubtiliiis cxplicabunt, 

Ut hic vidcs, 

T.i tI t1 li. t1 

Si minor majoriin hac fpeciecompareturj,ra 
tio fubfuperparticularis dicetur : rcs fic erit, 

^ 3 

3 4 
Subfefquialicra^ Subfcfquiteriia, . • 

S 6 

S ubfcfqu iquarta^ S ubfcfquiqu in ta. 



6 
7 



Subfefquifexta. 

Ubi 
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Ubi quotifuntprioribus fiiDiles» 

18. Su^er^artiens efly (juando major 
dividitur femela minore ^ ^ ejns partes 
aliquot fuperjunt. 

• Si du^/uperbipartiens, fi tres/upertripartics, 
li quatuor,fuperquadriparties,fi quinque, fiiper- 
ouintupartiens, fifejc, fijperfcxtupartiens , & ad- 
dimuspra:tereanomenpartisa comire, tertias, 
quartas, quintas, fextas, feptimas, fi comes fit 3, 
4> $3 7- Itaquenomcn fpeciale dupiex hice- 
lic y alterumenumero , alterum e nominc par^ 
jium^ut, * 
5 7 9 

i 4 5 ^ . 

Supetbipart. Supertripart. Supcrquadripar* 

tert. quarc. quint. 

II 13 

f 7 
Supcrquintupart. Supcrfcxtupart. 

fcxt. fepc. 

Quprum quoti fpeciem indicantcs funr, 

ij, iq:/ if> li, ly .Sicoparcturin Hoctcrtio 

gencre minor majori,fuperbipartiens dicitur,&: 

contrario modo noca^ur^ut;^ 

5 4 

Subfupcrbipart. Subfupertripart, 

?crt. quart. 

C»«.., 
iiij 
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S ^ 

' 9 II 

Subfuperquadripart. Subperquintupart, 
quint. fcxt. 

7 

Subfupcrfeptupart. 
feptimas. 

Conjanda ratio cft multiplcxfuperparticula* 
ris,aut multiplcx fuperpartiens. 

19 Multiplex Juperparticularis efiyqua- 
do majorjkpius dividitura minore^ ^ e^. 
jus pars Juperefif 

S 7 

Dupla fcfquialtcra. Duplafefquitcrtia, 

9 
4 

Duplafcfquiquarta. 
Et fic deinceps, ut,i i ad 5,duplafc{quiquin- 
ta, 13 ad 6, dupla fefquifexta,quarum quQtifuntji 

Sic tripla fupcrpariicularis. 
7 10 13 16 19 11 t$ 
2 3 4 5 /78 
Rationum quoti funt. 

>T* 3t> 3 4>137^ 3 6* 3y>. 3T* 

At 



1 
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At fi contia minor majoricomparetur (Cuh) 
utrique fpeciali nomini prarponendum: utratio 
* eftrubdupla,rubrefquialtera, ratio ^ eftfubdu- 
pla,fub(efquitcrtia,&c. 

2 o . A^ultiplex Juperpartiens eft^qua- 
do major fepius dividituraminorey0' 
jus partes fuperfunt. 

Puplafiiperbiparr. PuplafupcrbipaF. 
tert. quint. 

16 10 

7 9 
Duplafuperbipart. Duplafuperbipart. 

fept. non. 

24 

II 

Duplafuperbipart. 

undec. 
Quptirationum. 

^ Cap.^.dcprimisdifferentiis 
prpportionis. 

Ratio adhuc fuit,fequitur proportio. 

11 Portioeftftmilitudorationum- 
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Ejufqueperinde valct inveifio &alternario, 

z^, Propordonis inverfio^ efl afium- 
ptio confequentisy ^velut antecedentis ad 
antecedentem velut confequetem. 13 .d. 7. 

IJt fi dixeris , ut funt 2 ad 4 , fic 3 ad ^ : Ergo, 
inquam^ut 3 ad 6y fic z ad 4 : itcm ut ^ ad 3 3 fic 4 
ad 2. Deniquc ut 4 ad i.fic 6 ad 3,id uvis^Trcu^v eft 
Euclidi. 

23. Proj?ortionts. alternatio efl affum-^ 
j)tio antecedentts ad anfecedentem^^ co- 
fequentis ad confequentem.u.& ii.d.^. 

Ut fi dixeris,ut 5 ad lo, fic 4 ad 8 : ergo Jn- 

?ua^n,ut 5 ad ^^fic 10 ad 8.1d ivuwul cft Eqclidit 
roporcio cft difjundla vel continua. 

24 Proportio difjun6la^ efl J?ro^ortio 
terminorum difjunflorum. 

llt^ad 12, fic yadi^. hic termini quatuor 
funtdiverfi, 

zy. Pro^ortio continua.efl l?roportio er- 
jufdem termini fecundi & tertii. 

Utzad 43 fic 4ad 8 ; hic duas rationcs uno 
termino concinuantur. 

Cap.^.de proportione arithmccica difjunda. 

Proportio cft arithmetica aut geometrica, 

PropQr-5 
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^^. Proportio arithrneticayefljtmilitU'' 
do dijferentiarum, 

llc in 8, 6y u , lo , utrobique enim cft i , pro 
difFerentiactiam inverfo modoiur enim lo ad 
I2,fic 6 ad 8,vcl ut 12 ad io,fic 8 ad ^ : una enim 
difterentiaz cft, Itcm alterno modo, ut 8adtf, 
fici2adio. Ergout8adi2, fic^ ad lo. Propor- 
tionis arithmetic^e inventio varia cft,primacft 
additionis. 

z 7 . Si tjuatuornumeri jint arithmeti^ 
ce J^roportionales^ extremus jimuluterque 
erit aqualis medio Jtmul utrique. 

Utm 2,3, 4,5:qtrobique enim eft 7. Sicin 
II, 10, 6y 4:utrobiqueenim eftl^. Secundaeft 
multiplicationis. 

28, Si Jtnt quatuornumeriarithmeti- 
ce proportionales ^fa^us a mediis Jupera- 
hit fa^lum ^h extremis ,fafio a differen- 
tia maximi a medio ,per dijferentiam 
jufdem medii a minimo. 

Ur in T2, 10, 8, , fad:us ab extremis eftyi, 
quem 80 favftus a mcdio/upcrat 8, fado a ^^dif- 
fercntia pripi fupra mediumjper 4 diflcrentiam 
ciufdem mediiaminimo. Sicinu^ 10, 4, 2, fa- 
^lus ab cxtremis cft 24, qucm 4 o, f^^Siusime- 
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diis (upcrat , fadto a i difFerentia primi a nic* 
dio , per 8 difFeretiam eiufdem mcdii a minimo, 
Tcrminitamenredeconftitucdi ^utmedii finc 
mcdii quantitate, Ncque hic diccs ut u ad 8,fic 
%6 ad I2,(ed vt 8 ad I2,fic u ad i6. 

Cap.^. de proportione arithmetica con- 

tinua^ejufque progreffione. ' 
E diffunda proportione Arithmetica, afFc- 
£iio continue deducitur. 

i8. Si Jinttres mmcri arithmetice pro- 
portionales^medip^ erit dimidius extremi 
jimulutritijque. 

Ut in 3,5, 7. Nam 5 & 7 fiint io,quorum di- 
inidiu^ eft ^.Hinc patcc inventio medii arithrac- 
lici. 

30, Si Jtnttres numeri arithmetice pro^ 
portionaleSyfaf^us a medio^ fuperahitfa^ 
6ium ah extremisfaflo a dijferentiis, 

Ut in 3, 6^ 9y fadtus ab extremis eft 27, qucm 
3^ fadus a mcdio , fuperat 9 fado a differentiis 

31. Proportionis arithmetica continua 
fermini quantumlihet continuaripojfunt^ 
^'progrefio arithmeticavulgo dicitur^ 

Jn ca quaeri folet tprminorum difF;?rcntia,nu- 

jncrus^ 



mcrus,primus,ultimus & fumma, quae datis tri- 
businveniuntur. 

32 • Si primus fuerit fuhduSlus ah ul- 
timo \ relic^uufque divifus in numeru ter- 
minorum unitate minutum ^ quotus erit 
differcntia. 

llt progreffionis quinque terminos habentis 
funtoprimus & uitimusterminusi & lo^numc 
rus autem terminorum 5,tolIe igitur 1 primum a 
10 ulnmo,reftant 8,quibus in quatuor numerum 
tcrminorum unitate minutum divifis, quotus e- 
rit 2 pro difFcrentia^perquam ai primo termi- 
no invenies reliquos terminos 4, 6^ S^ufque ad 
10 ulximum^totaqueprogrellioerit 2, 4, ^,8,io. 

3 5. ' Siprimus fueritfuhduflpts ah ulti- 
timoyreliquufque divijus indifferentiamy 
quotus unitate au6lus^ erit numerus ter- 
minorum. 

llt in eodem cxemplo,tolle 2 a io,mancnt 8, 
quibus divifisin 2 difFcrentiam,quotus eft^^cui 
addei^habes 5 numcrum terminorum. 

34. Si unitds fuerit fuhduSla a nume^ 
ro terminorum y faflufque a reliquo per 
differetiam fuhdu^usah ultimo/eliquus 
erit^rimus. 
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Ut in codem exemplo , tolle i a $ numero tet- 
minorum , & 4 rcliquum multiplica per z diffe- 
tentiam,& faaumS tolleaio ultmio,rcli<iuus z 
cft primus. ^ ^ 

Si unitdS fuerir fHhduBa a numero 
terminorum JaSiufque d reliquo perdif- 
ferentia additus primo,totus eritultimus: 

litin progrenione,2, 4, 8.io,numeruster- 
minorum eft 5, a quo tollatur i, & per 4 numcru 
tcrminorumunitate minutum, multiplica pcr 2 
difFerentiam,& 8 fado adde 2 primum tcrminu> 
totus erit 10 uliimus lerminus progreflionis. 

i6. Si numerus fuerit faBus ex addi- 
tis extremis per dimidium numeri ter^ 
minorum , 'Vel a numero terminorum pef 
dimidium additorum extremorum $ erit 
fumma progrefionis. 

llt in 2, 4, 6, 8,iO; T2, extremis additis 2 & 
jljtotus I4per 3 dimidium multiplicatus, facic 
42*fummam quxfxtam. Fac numerum tcrmino^ 
tumimparem,ut in 2, 4, 8,10 , extrcmis addi- 
tis toius cft I2,cujus dimidius 6 pcr 5 numerura 
tcrminorum multiplicatus,facit 30 fummani. 

Cap.T.de proportionc gcomctrica,deque 
invctione proportionaUum &c inxqualiu. 
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Adhucproportio arithmetica fuit.georaetrica 
fcquitur. 

37. Projyoniogeomemca eft Jtmi- . 
Ikudorationum.^.d.^. 

Hic propric proportio dicituf. 

38. Proportionales funt^ qui hahent 
andem rationem. j.d.^* 

Veluti 9 ad 3,ficuti iz ad 4 , rario utrobique 
cfl tripla,ideoque9, 3, 12, 4,funt proportionales. 

35>. Si numeri fuerint <cquales , erunt 
proportionales ad eundem , ^ idem erit 
Proportionalis ad aquales.y.p.^. 

40. Et Ji numeri fuerint proportiona- 
les adeundemyeruntnequaleSy & adquos 
idemfuerit pro^ortionaliSi(^ illi eruntne- 
quales.^.p.f, 

Ut 2 & z fiint proportiotlales ad 3 : ut enim 
1 ad 5,fic 2 ad 3. itcmque 5 ad 2, 2 efl: propor- 
tionalis-. utenimj ad^.ficj ad 2,contraque2 8c 
1 cum fint proportionales ad^^funt sequales. Ite 
z & 2 acquales,ad quos j eft proportionalis. 

41. Siduonumerifuerint inaquales, 
majorhahehit ad eundem majorem ratio- 
nem, quam minory ^ idem ad minorem 
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hahehit majorem rationem quam ad md^ 
jorem.S.p.^. . 

4i. Etfiduo mmeri hahuerint ad eu- 
dem rationem inx(jualem , qui hahuerit 
majoremjerit major y adque autem idem 
hahuerit majorem rationem^ eritminon 

Ut 5 &; 4 funt inarquales , & 4 ad z majorem 
rationem habct,nempe duplam,quam 3 ad eun- 
dem,nempe fefquialteram : itcra 2 ad 3 majorem 
habet rationem.nempe fefquialteram, quam ad 
4 fubduplam . Conuerfum patct in eodcm cx- 
cmpIo> 

Cap. 8. de invcntionc proportionalium pcr 
multiplicationcm, deq^ rcduaione pat- 
tium ad cognomincs & pro- 
portionalcs. 

4 5 . Minores aque majorihus funt 
proportionales.i^. p.^. 

llt 2 ad 4/10 j ad 6. Antccedcntcsenimdi- 
roidii funt confequentium : datis autem minori- 
bus, maiores proportionalcs invcniuntur multi- 
plicatione. 

A±. Si numerus numeros multiplicet. 
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fd^ti emnt fro^onionales multi^licanti'- 

Uc 2 mulciplicet 3 & 4 , fadi erunt 6 8ci pro- 
porcionales mulciplicatis 3 & 4, Iccm 3 & 4 mul 
tipUcencz,fa6liiiciem^&: 8 erunt icidem pro- 
portionales multiplicantibus,^ &c 4,quiautro- 
Siquc acquc majores funt minoribus, 

Reduc5tio parcium ad cognomines & propor- 
tionaleseproximo mulciplicacionis chcoremate 
dcducicur, acq-, ut oroporcionales ipfi addancur, 
fubducancur,diviaancur necelTaria . Proporcio- 
nales enim parccs funt esedem quatumlibet ter- 
minis diflimilcSjUt 4 j i > 

4^. Partium reduflio ad cognomines 
^pro^ortionales parteSy e^l multiplica- 
tio nominis ^ numeri feralterunomen. 

Ut in j, ^ , raulciplica 2 & 3 per 4 , iccm 3 & 
4 pcr ^jfacics cognoniincs & proporcionales par 
tcs -TT proportionales quidem^quia nume- 
rusidcmduos mulciplicavic : cognominesvcro 
& sequalium nominum, quia funt e duobus nu- 
meris incer fe mulciplicacis. 

4/. Nomina reduflione eademfaElaj 
addivijtonem nihil attinent^ 

Namcum reduxcrisparces j, \ ad~, ~f 
dicere — toties e fubduci nihilo plus cft 
quam diccreS totiesap. Itaquc nominum intcr 

D 
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fe multiplicatiohic indivifioncomittitur. Atfi 
ferics rcduccndaru partiumlongiorfuerit^binac: 
rcducedx funt, ut in j ^ ji prima rcdudionc 
atquehincadditioncfad:a,habebis deindc 
cum f rcdudla; funt ||-, ^ 

^S.Eadem via redu^lionisycognojcetur e 
hinis partihtisutr^ jintmajores. 

llt-^ funtmajorcs quam ~, quiafadarcdu 
clionc habebis-^f pro \ : At habebis rantum ^ 

49. Eadem via termini rationumjra- 
ili ad integros proportionales redeunty Ji 
numeri multi^licetur pernomenunarum 
fartium. 

Sic \ multiplicat^e pcr 4 3 rcdeuntad ~, 
i4 cft ad 2 & 2 intcgros , & cadcm rationcm 
habentcsquam habent j ad \. Si majorestcr- 
ininos proportionalcs rcquiras^multiplica rurfus 
^ & ~| per nomen 4,facies -^- & id eft, 8 
& 8,vel multiplica per 6 , facics id eft 12 

& 12 intcgrosproportionalcsdatisfrailis^ 

Idem erit , fi cum intcgris fradi mifccantur, 
ut fi pro 3 j & 4 j quxrantur intcgri propor- 
rionaIes,muItipIicabis 3~ pcr 2, facics 7 ; deinde 
multiplicabis 4!- per idem nomen 3 facics Sy, 
ncque dum habes ambos intcgros , fed altcrum 
tantiim,>Eadem itaque via quxraturalter; igitur 

per 
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Jicr reliquum nomen 3, mulciplica 8 j, facies 24 
& y , undc colligcs 2^,tandemque habcbis 21 Sc 
16 integros proportionales 3 t 4 j. 

Cap. 9. deinvcntione proportionalium pcr 
divifionem,dec]iic rcdudtione ad 

rainimos. 

Datis vero majorlbus numeris^minorcs in- 
Vcniutur regula divifionis pcrcontrariam elc- 
gc multiplicationis dedu<fla. 

jo. Si numems divifcrit mmeros^quo- 
ti erunt proportionales divijis. 

Ut z dividat 8 & ^^quoii 4 &3^crunt propor 
tionalcsdivifisS &(J:Ac4 & 3 dividant 24,quo- 
i\ 6 & 8,erunt prtD^portionalcs divifis/ed contra- 
rio gcncre inarqualitatis. Non cpim ut 4 ad 3,fic 
^ad 8,illiccnimcftratio fefquitcrtia, hic fcGjui- 
altera,fcd ut 4 ad 3,fic 8 ad 6. proportionales fi- 
unt divifionc non folum minores divifis^fed mi- 
nimi proportionalium. 

51. Si numeri fuerint minimi propor- 
tionaliumy erunt primi interfe. 23 .p.y. 
ji . Etfi fuerint primi inter fe y erunt 
minimipropprtionalium. 14-^.7, 

^ llt3 &2funt primi & minimifefquialtcro- 
turii, & quia funt minimi proporcionalium, ic- 

Dij 
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circo funtpnmi. 

55. Si maximtis communis divijor ^z- 
viferit datos y quoti erunt minimi^ropor- 
tionales datis. 35.^.7. 

II c hic, 

8 iz 

■ 4) 

4 inaximus divifor cum diviferit 8 Sc 11, quoti 2 
& 5 eruc proporcionalcs minimi , unde etiam fc- 
quitur. 

54. Si duo numerifuerint minimipro^ 
portionalium ^ divident fhi proj^ortiona^ 
les ^equaliter^ majormajorem y ^ minor 
minorem.ii.p.y. 

Utpatetin codem exemplo:^ dividit ipfum 
11 quater, & 2 dividit ipfum 8 toties. Habet au- 
tem ifta ad minimos redudio ufiim ram necefla- 
riumjquam cft facile pares numcros prae magnis 
numerare. Itaque providendura fcmpercft , uc 
primi numcri & minimi perpecuo proponantur, 
aut fi compofitidati fint, protinus rcducanrur 
adminimos pcr maximum communemdivifb- 
rem . Scrviec eciam fuperiori ^jporcionalium 
redudioni rcdudio ad minimos tcrminos^ut 

f)oftcarcdu£lorum lerminoru alia rcdudiopro- 
ixior evicetur. Sed reduitio ifta pcr fpccies nu- 
merationis eft ecia qusdam (pccialis 
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j In additione ^ fuhduSfione mini* 
mHS anorninihm divifis e^i ajjumendus 
fro communi nomine 6' numeri multi^li- 
candi altcrne fer Partes cognomines. 

Ut hic vides, 

3- 4 1 

T^7ubi pto|, & ^ habes |, & j. 

5^ /« multiplicatione numerus ^ no- 
men alterius reducuntur. 

Quja (unt muhiplicatores, idemque eft mul- 
lipUcare f per 1 , & | pcr |. Itaque tanquara ^ 
rediges ad j, & pro 4jj facies-. 

57. 5i numerus nomini altemo fuerit 
aqualis ireliquHS numerus reliquo nomini 
fuberj^ojitus multiplicationem ahfolvit, 

lltin-j-, \ omifTis^ & ^.habcs i,ideft,v. 
Quin fi longa hic feries fucrit, a:quahbus omni- 
bus omiftis , rcUquus numerus cum reUquo no- 
mine muhipUcationem abfblvct,ut hic, 

IZlXiiJL ilrfl-i. 
j» %> 13 C jj 4» }) i> ?• 

58. In divifione numeri interfeyvelno' 

minainter pyvelutraque fe^aratimrc^ 

D iij 
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ductintur. 

lltfi^ dividanturpcr jjpro i &4,rumesi 
& 2,& quota pars cnt j, vei i Item fi dividas 
r pcr 7» fumcs 2 & 5 pro 9 8>c6,8c facics -^-^vel 
1 1-. Itcm fi ~ pcr fumcs & 2 pro 4, & 8 pro 
Scij,i&C quota pars erit j. 

Capjo.de regula aurea proportionis dif- 
junfl^,& indequarti proportio- 
nalis invcntionc. 

Proportiocftprima autconjunc^la. 

59. Proportio prima^ efi proportio dif- 
junfla tantum^aut continua tantum. 

60. Proportio dtjjunfla effy quando 
qua ratio efiprimi termini ad pcundtm, 
eadem efl tertii ad quartum. 

Ad proportionem diQuncftamprimacritin- 
vcnrio quafti proportionalis per multiplicatio- 
nemfimul & divifionem^qux inventioproptci: 
fingularem cxccllentiam vulgo aurea regula no 
XTiinaiur* 

61. Si quatuor numerifint proportiQ- 
nales yfiaSlus ah extremts erit^qualis far 
6lo a mediis : fifiaflus ah extr^mis fit 
aqualis fiaclo amediis^quatuornumene'' 

runt 
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runt[>ropomonales^i9^p^7. 

llt in 4, 1, 3, faftus u ab cxtremis 4 & j^eft 
a^qualis u fado arnediis 1 S>C6. Idcoque etiani 
num^ri quaruor pofici funt pcoportionales.Hnic 
fcquitur. 

61. Si datis trihus numeris frimM di- 
vijerit fafiim a Jecmdo ^ tcrtio ^ quo- 
tus erit c^uartus proj^ortionalis. 19-^.9 • 

lltin z, 4, quartus proportionalis eftiz. 

^ 3. In hujus reguU c^uajiionihus pra^ 
cipue j^eBandus eflorao terminorum. 

IJtncmpe primus primo locofit, &coetcri 
fuo» Itaque fi confufius, ut (blct, quasratur, redi- 
gantur tamcn in ordincm termini : llr^quot ho^ 
raefuntin^ diebus,cum in 5 fintyi? Hicquxftio 
cft tertii termini,qua^(Lionifque proportio fic ex- 
pedietur 5, 72, j 4 4. 

6\\ Si confunddnturres heterogene^y 
reducenda funt priusadidemgemts. 

llt fiquarratur^hcbdqmadahoras habet 1^8^ 
(iics 4 quot horas h^bent ? Pro hqbdomada po 
hantur 7 dics,& tum dic,7 dics dant iioras \6^^ 
4 dies^quoi horas dabunt ? rcperies ^^6. 

tfj. Sitermini rationis comprehendanr 
tur dato nomine rationis y antejunt ex^ 
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llt ad qucm nunierum 12 eft quintuplus ?Po- 
nc pro primo& fccundoterminoterminosmi- 
nimos qua^fita: rationis 5 & 1, & dicito,ut 5 ad i, 
ficuadij. Atquc hocmodo cuilibet termino 
terniinus rationalis, quavoles racionis fpccie rc- 
pcrietur . Sic enim idcm 12 lefquiquartus erit ad 
9 j fiipcrbiparticns tcrtias, ^d 7 j duplus fcfqui- 
quartus,ad 5 id eft, - , duplus fupertripartiens 
quintas ad 47^. Excmpla fiint cum (pecie ra- 
tionum terminos includentc : fic. 



5. 


5» 


h 






I 
















li. 






5. 

9, 

13. 


i> 

4. 

5» 


ii> 
li. 


7f 
4Ty 



66. Si quid antecejjerit quajlionem, 
anteexplicandum efi. 

Centum librasemiio aureis,vcndidi i2,qua- 
tum lucri fuifiet ex aurcis 100 } Primo vidcbis lu 
crum 10 aureorum efle aureos 2.Tum igiturper 
auream regulam dicito : 10 dant 1, ergo 100 da 
bunt 20. Item filibra 3 aureis empta^ venderc- 
tur tantum 2,quanra cfletjadura exaurciSioo? 
Hic ciimvidcris jaduram inj cfle i, tumdices 
3 perdunti: ergoioo perdunt ^j. Sic Cxpc 
multarum rcrum additio facienda^ priufquant 
proportioconcludatur r ut^ piperis pondoiooo 
in Lufitania cmpca funt nummis loooo, proque 

his 
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his vedigal pcnfitacu numihis looo^naulum per 
RhotoiTiagum ufquc fuerit 300. Ibi dcindeve- 
digal^oo, vcdura 200 : acccfTcrit mmiftrorum 
impcnfa 2000, vis in fingulas libras lucrari 4, id 
cft , pro tota fumma 4000 } Adde illa omnia, 
fummaciit 18000. lam dicito,ioop pondodanc 
impcnfas 18000 : crgo i dat 18. 

Putearius quidam puteum brachiorum 34 
rcdemit clFodiendum hbris ^o cum vidu gcmi- 
narum operarum . EfFoflis autem brachiis 2o^ae- 
rouarc coepit,patremque famihas merccde de- 
itam rogavir,quanra igitur ea cft? Hic viAus 
nihii variaf ,fed arithmctiCcX progreffionis ufus 
hic eft ante proportionis geometncae conclufio-i» 
nem. Namfecundumbrachiumjaborem primi 
continet & tcrtium utriufque , 8c fic dcinceps a- 
rithmctica gradatione labor crcfcir. Itaque fum- 
ma intcgra: progrcffionis brachiorum cft 595- At 
fumma progrclfionis 34,20 brachioru eft 210. 
Jam ad proportionem conclude,ur 595 ad CiQ 
zio adii IjjjVcI -ry. 

Cap.ii.de reduftione quadrupliciexin- 
vcntione quarti proportionaHs. 

Ex aureas rcgulae confcdarioquadruplcxre*- 
du£lio oritur partium ad datum nome, intcgrof 
rum ad partes , partium ad intcgros , particula-- 
Hum ad partcst 
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6j. KeduSlio partium ad datum no- 
pim y efimultipUcatio reducendi numeri 
per datum nomen^^ fafli divijio per re- 
ducendum nomen. 

Atquc hic intcgra proportio eft : ut fi qux-r 
ratur quoc funt -7-^? Hic cnim terminos tres 
habcs 4, 3, ii^undcquartoproportionah invc^ 
to^refpondebis \ elTc -^. Idera vero eft dicere, 
^ redudx ad-— > ^^^nt T|,item quacrere, quoc 
funt 77 in Reliquac redudioncs compedium 
jproportionis habcnc.Inhis enim proportionis 
tcrmmisahquis decft. Itaquc multipUcatio vcl 
divifio omittitur, 

^8. Kedudio integrorum ad partes.efl 
rnultiplicatio integrorum per nomen j)ar- 
pium uniu^s integri. 

llcii reducerc vehsiifignaad gradus,{cisgra 
dum efle triccfimam partem figni,multiphcabis 
igifur 1 2 per 3 o,&: facies 3 ^ o.Mukiphcatio hic 
tantpm eft^quia primus tcrminus cft i,quo nihil 
dividitur. Qua:ftioautem ficefletcfuis tcrmi-^ 
nisri fignumcontinet 30 gradus,i 2 figna,quoc 
graduscontincnt? totaque proportio ficeffec i, 
30,12,3^0, 

€9. KeduBio partium ad integros^ eff 
divijio partium ^erijpfarum nomen- 
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, Uc 3^0 gradus^quotvalencfignaJ Scisgra- 
^um eflc -3^ figni . Itaque divides ^60 per^o, & 
habcbis 1 1. Qufftio etiam fic cflcc : 30 gradus 
valent 1 fignum, 3^0 quot valent ? tumque pro-- 
portio concluderetur: 30 gradus valentifignu» 
ergo 3^0 gradus valcntii figna. Arquehic quia 
fecundus terminuseft i,quonihilmultiplicatur, 
divifio tantum eft neceflaria. Proportio totafic 
eft 3 o, i, 3 o, 12. Hac igitur ucraque rcdudio- 
ne,via patcc reduccdi aureos ad afles,afles ad un 
cias.contFaque uncias ad afles,& afles ad aureos, 

6 monetae cuju(cunquegenu§ in partcs frange- 
di^parccfque ad totum reducendi. 

7 o . R^eduflio particularHm ad ^artes^ 
f^ff multiplicatio numeroruminterje^0^ 
ndminum inter fe. 

- Sic I ; redeunt ad > cft ^ , & divifio 
hic,ut in rcdudione mtcgrorum ad partes ncgli 
'gitur,quia i eft primus terminus proportionis,3i: 
jpporcio hic duplex eft , altera in numeris, altcra 
in nominibus. Tota proportioficeft, J 
ntenim i ad 3,fic2 ad^, itemuriad^^fic^ ad 
12. Conftitutis autem proportionalibus ^ con^ 
ftat fadum ab extrerois acqualem eflc fado a me- 
diis , atque ob eandcm proportipnis cauflam vi- 
deri poffjtmultiplicatio partium & rationuno- 
men & comitcm fimul cum nominc & duce c6* 
pledi : Si (crieslongiorfuerit,binar partes funt 
cx^^edicndaj^ut in ^ * piimo facics ^id eft 
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Deindc ex -f [ facics-J. Idem autcm fucrit di 
cere,f { 4>vc4 ; [ quia idem 

numeri inter fe multiplicari creanc cofdem 3 & 
perhancparticularem redudionem, cognofcis 
quid fint particularj cum vides qualcs fint partcs 
totius. Eodem compendio partes intcgrorum 
cognofccntur , ut y trigintaquinquc aureorum 
funt ^,id eft 10 aurci, tanquam quaererctur 



Cap, 1 2. dc variis quacftionibus 
proportionis, 

Inftrudis & paratis fradorumnumerorum 
prarccptis.proportionis ufus multo expeditior c- 
rit,quaicm compluribus & clarioribus cxemplis 
lubec illuftrare, 

Perfolveris acris alieni j : deinde^ , & reftec 
10 aurei^quantum erat totum xs alienum ? addi- 
taeipartcsfunt -~:reliquum igitureft jj:y undc 
quacftionis proportio concluditur. 
5 valent i o aureos : ergo 1 2 valent 24, 

Turris j in tcrra latet , ^ demergitur fub a- 
qua, reliqua pars 60 cubicis fupra aquam emi- 
net , quot igicur cubiti in terra } quoc in aqua? 
Partesaddicarfunt-^l-, reliquum igitur-rr valet 
60 : unde concludes, 

' '4 48 



5 valent tfo ; Ergo ^ 
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Taliseft quaeftio duplex graecorum cpigra- 
matum de ftatua Palladis. 

Pallas ego fum malleata,fcd aurum 
Juvcnum cftjdonum poctarum. 
Dimidiu quide aun Charifius,o£lavam autc 
Te(pis,& decimam partcm pofiiit Solon. 
Scd vicefima Themifon^reliqua vero talenta 
Novem,& ars^donum Ariftodici. 
Adde parteSjhabcbis ^ Itaquereliqua 9 ad co- 
plendum totum , valent 9 propofita. Hic acci- 
dit cundem efle numcrum propofitum & reli- 
quum,ut aliud quajrendum non fit . In proximo 
res alia eft. 

Augeam interrogavitmagna virtus Alchidc 
Multitudinem armcntorum quarrcns, ipfe 
vcrorefpondit : 
Circa quidem A Iphci fluvium, amice, dimi- 
diumquidemhorum, 
Pars autem odava^ collem Saturni circu-- 
pafcuntur. 

Duodecima autcm (cceflit Taraxippi ad 
montem: 

Circa vero Elide divina,vicefima pafcutur. 
Verum in Archadia tricefimam reliqui, 
Reliquos autcm videto greges , hic quin*- 
quaginta. 

Additae partes funt .Itaque reliqua 25 ad cx- 
plendum totum valent ^otErgoiio valent 240. 
Paulo diflimiliter folvitur gra^ci item epigram- 
matis iila quaeftio fratrumZethi & Amphionis 
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niatrifque Antiopcs. 
Amboquidcm nos vigintimnas trahimuj 

Zcthufq; & gcrraanusrat (i dc racofumplcrii 
Tcrtiam &: quartam Amphionis. 

Scx omnia invcnics, tnatrismvcnicspodus. 
l^rimum fimulutriufq-, quxfiti numcri,id eft 20, 
capc^,qu2Enempe fitunius & altcrius qusefiti 
i-communis eacric 5: 6 autem matrisnumerus 
continct hanccommunem \y & prxtcrca uml, 
id eft TT primiquxfitinumcri,ut perfpicies tol- 
lcndo \ de j,undc proportio de primo numero 
qusefito concludctur. 

~ valct I ; crgo ^^^^^ 1 v^l^t 12. 

flic numerusZcthi,quodc2orublato,ma- 
nct 8,numcrus Amphionis . Nam - de 12, itcm 
^ de 8 , fimt 4 & 2 , & fimulutcrque 6 numerus 
Antiopes . Idcm vcro concludi potcft/umendo 
primum j cjufdcra totius 20 , id cft & f ; ^ e- 
nim fiipcratur ab eo y,id eft ^ccundi quaefitii 
cujus ^ quxritur,undc concludctur. 

~ vaict f : crgo i valet -^-,id eft 8.' 
Hic numcrus cft Amphiotiis, quo de 20 fiiblato, 
rcftat 12 numcrus Zcthi. 

EmiftidoUumviniaureis 8,Iucrari vis.duos, 
quanti pintam vendcs ? Dolium continet pintas 
i 8 8, aurei odo denariolos 480 o,tum propor- 
tioncm concludito. 

z 8 8 pindiae valcnt 4800 dcnariolos,crgo 

I pinta valct \6 \\\y id cft j. 
Coramuta 3 aurcos in aflespquales i aureus va- 

Icc 
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lctjojtem in femiflcSjquadrantes^a^quali fingb- 
lorum generum numero ^quot aflcs, quot fc- 
niifTes , quot quadrantcs dabis ? commura 5 aa- 
rcos in afles ^cdcinde aflTcs in minimam propo- 
firarum monetam^ut in quadrates, habebis ^oo, 
qualcs aflis valct ^^femirfis z,quadrans i. Hi va- 
lores4, 2, i, additifunt y^undeproportio con 
cludccur. 

7 continent femel fingula quc-efira gencra,cr- 
go ^oo continctodtogies quinnuagics cu -^. 
Eme 4 aureis aequali numero libras piperis, 
Zingiberis,amygdalarum,faccari,quot e fingu- 
lis gcneribus libras habebis ? Sume prctiuunius 
libracin fingulis generibus,ut librapipcris 16 af- 
fibus vxncar,Zingiberis i8,amygdalaru 2,{acca- 
ri 4,pr xtiis his additis, totus cft 40 , tu fumc pro 
4 aureis 184 afles, & proportionem conclude. 
40 aflcs dant i libram finguloru generum ^ er- 
go 184 afles dant 4 libras & | unius libra?. 
Hic fi multiplices libris finguloru generum in- 
vcntum prctium,reftitues 184 afles . In fequcnti- 
bus proportio a!ia quaefitam antccedit. 

Curfor Lutetia Lugdunum 5 diebus pervc- 
nit,curfor alius vclocior , Lugduno Lutctiam i- 
dem iter triduo conficit , quando & ubi inter Cc 
occurrent? Prscpone proportioncs antccedetcs» 
Primus 5 dicbus totum itcr conficit: 

Ergo I dicconficic j itineris. 
Secundus ^ diebus conficit itcr : 
Ergo I die conficit j itineris . H*c partes 
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additsfunc-Tf mneris,undetota proportio coii 
cluditur. 

-tf itineris conficiuntur i die,ergototuraiter 
conficitur -^- diei,ideft i die,& fcquentis |-.hoc 
tcmpuscftconcurfus,Jam dicito, 

Primus j diebus conficic totum : ergo-^-f dici 
conficiet^l- itineris,idcft |. 

Secundus conficit^ dicbustotum : Ergo-^- 
conficit -f |, id eft, | . Locus igitur concurfus e- 
rit ad | itincris aprimo confefti, & ad | a fecu- 

do confedi. 

Curforcs i Lutetia Romam contendunt,fcd 
primuszo milUa pafTuum qaotidieconficit,fe- 
cundus 3 3. primus 6 diebus praccefterit, quando 
fccundus aflequetur ? Imprimis colligc per mul- 
tiplicationcm jam confedtum itcr, habebis r 2 a 
millia, tura fumei^ exupcrantiam fecudi,& dic. 
Secundus coficit 1 3 milUa uno dic fupra primii, 
idem 120 milUa,quotdiebusfupraeundemcon 
ficictJ quxftiofic eft, 

Potator quidam (blus cxhaurit cadum vini 20 
diebus : at cura una potat uxor,i4 diebus exhau- 
rit ; quot igiiur diebus uxor fbla cadum exhau- 
riet? Marttus 20 diebusexhaurittotum.ergoi^ 
diebus exhaurit \i vel -r^ . Itaque uxor 14 die- 
bus potat reUquu,id eft,-r|- jam dicito , uxor cx- 
haurit 1 4 diebus -r|. Ergo~,id cft totu ; exhau- 
rit 4 6 diebus & f unius diei. 

E 4 architcdis acdificiura totura abfolvcrct 

omncs 
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Jirimusannoi, fecundus 2,tcrtius 3,quartus4.Si 
bmnes fimul adhibeantur , quanto tempore ab- 
folvcnt^Secundus 2 annis abfolvit totu opus;er- 
go I anno abfolvet 4 operis,tertius j , auartus ^ . 
Addc jara finguloru opus lT>7,i , habebis 41» 
undeconcludcs : Quatuor architcdi abfolvunc 
41 xdificii I anno,crgo iidem abfolvent ^ vcl to 
tum4yunius anni,id eftj mcnfibus,&4f unius 
mcnfis. 

E duobus architcdis primus abfolverct i o 
diebus,fecundus ^ctertio autc addito 15 diebus 
abfolvunt,quot diebus tcrtius folus cffcciflet ^ 
Primus 30 diebus abfolvcrct totum:crgo 1 5 dic- 
bus abfoIvct-H xdificii,id eftt/ecundus:^|, id 
cft|,quaeaddit3e funt|.Itaquc tcrtius cffecif- 
fct jillisi5 diebus. Jam deniquc dicitoij confi- 
citur lydiebus: crgo |, ideft totura, cfficitur 

iiodiebus. 

Itein, Unius molctrini trcs mobe molunt ii 
horis modios, prima i8/ecunda 1 3,tertia 8,quoc 
lioris univctfae molcnt modios z 4 ? & quantum 
Cngulx } A ddc primum 18,1338, facies 3 9,pri- 
ina quapftio fic cric 3 9, 1 2, 2 4. 

Diccs igitur 3 9 modii moluniur i 2 horis : 
trgo 2 4 moluntur horis 7^7. Tum dc tribus 
piolis triplcx erit quarftio : prima fic.Prima mo- 
la molit 1 2 horis 1 8 modios : Ergo prima mola 
horis 7 , quot modios molet } dicito :i 2 dant 
i8:crgo7Tf dabunc ii|. 
In fecunda 8c tertia dicito, . 

12 danc 13 : crgo ^ri- dabunt 8. item 
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II dant 8 ; crgoy—ciabunt^Tj. 
Fons duas fiftulas habet , priraa implet lacum 
horis 4, fi fola fluat^fi^cunda vacuat horis ii, fi il- 
la obftruda fit : Si una fluant, quot horis implc- 
bitur lacus ? Diftinguito proportiones antccc- 
dentes,& dicito, 

4 horsE implent lacum : ergoi hora implet 
lacus. deindc 

1 1 hoix vacuant lacum.ergo i hora vacuat 
lacus. Jam ut (bla implctio maneat^tolle -rJ- ab -^, 
reftabunt ^ lacus , qua: implcntur i hora , indc 
quarftionis proportio concludetur. 
^ lacus impletur i hora : ergo ~ implcntur^ 
horae, id eft 6 horis & ^ unius horae . Scd quia 
nominum in divifionc nulla cft ratio iis rejedis, 
& in hoc & in coeteris pmnibus exempHs, cxpc- 
ditiusconcludes , Statuesigiturproportionis hu 
jus tcrminos hoc modo, 

7, I, 44, lA,idefttf|, 
Lacus fontis tres fiftulas habet y quarum pri- 
mauacuat lacum \ horae,fecunda-|: , tertia hora 
integra,quanto temporc fluctcs fimul omnes va- 
cuant lacum ? Dices hic ut antca. 

horaEvacuat(emel,ergo i hora vacuat qua- 
ter . Itaque ~ vacuat bis, i hora femel , addc has 
vices,habes7,& dicito, 

Lacus vacuaturfepties i hora^ crgo vacuatur 
femcl j horx,tcrmini ita funt, 

7 I I 7- 

Lco fontis 4 fiftulas habcr, quarum prima im- 

plc 
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^ict {ubieulum lacum z 4 horis, (ecunda 3^ ^ ler- 
tia 48, quarta 6 : Si (imui fluant , quot horis im- 
plebunt? facicoproportiones antecedcntes, 

2 4 hora: implent totum, ergo i implct la- 
cus. 

hor^e implcnttotumtergoiimplet 
cus:4 8 horae implcnt totum : crgo i im.plet 
lacus. 

6 horx implent torum : etgo i implct laciis. 
Adde jam partes impleti lacus i hora, habebis 
--^ , quales 144 totum faciunr,rejedis itaq-, iif- 
dem nornitiibus^dicesj 

37 parreslacusimplentur r hora:crgoi44,id 
cft totus^impletur 5 horis &: j| unius hora:. 

Cap.i^. deproporrione di(]unda, 
invcrfa. 

Proportio difjunila dirccftaadhuc fuit,qua 
inverfautendum eft, quones rerum comparata- 
rum proportio cjufmodi cft, ut quanto magis a- 
lixcrefcanr,tant6 magis aliap minuantur.Itaque 
primus terminus hic pro quarto quxrendus cft. 

Amphoia fufficit^dics ^oconvivis,^ dics, 
quot cbnvivis fufficiet 1 termini quaiftionis ita 
funt, 3, 30, 6. Fadlus autcm aptimo& ftcu- 
do eft 90, quo divifo in , quotus erit 15 pro 
primo in verfo, tota proportio fic eft, 15,5. 30, 

Commeatus fuppetit 7 mcnfes 3000 ob- 
feftis militibus:i2 menfes.quot obfellis fuppetet? 
lermini proportionis ita funr, 

E ij 



4^ 
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^750, 7/ ^ooo, it. 
C6m modius tricici vaenitj aureis, tum p^- 
nis quadrantis eft 4 unciarum : ergo ciim vscnif 
3,paniscrif unciarum 6&Cjy8chic primustcr- 
minus dircdaEf proportionis eft quartus. 

Pannus latus 6 ulnas, longus veftiendus eft 
jcquali panno lato^ ulnas^ longitudo igitur crit 
i^ulnarum. 

ij bovcs arant deccm jugera 8 diebus, quare 
20 boves 10 jugcra arabunt dicbus 6. In iis quae- 
ftionibusreseadem iterata proporiionis tcrmi^ 
Bum nullum facit,tanquam dc agro aliquo age- 
retur,& ita concludcretur, 

1 5 boves arant 8 diebus,quare 10 arabunt 
Tale eft Ariftotelis exemplum i.cap.i. dc cas 
Io,ciim ait, Proportionem quam habent pondc- 
ra,tcmpora, ava^raAjy^ideftinverfo modohabc- 
bunt,ut fi dimidium pondus in tali , duplum irt 
dimidio hujus. Efto igitur Ariftotelea propor- 
tio. Pondusio librarum dcrcenditccrtum fpa- 
tium horis 2, pondus igitur 4 o librarum, idcm 
fpatium dcfcendet hora i . Proportionis tcrmini 
itafunt, i, 20, 2, 40. 

Tfium mercatorum priraus contulit aorcos 

o per ^ menfcs , fecundus autem per 7 mcnfes, 
. tcrtius pcr 5 fortcm nefcioquamcontuIerint,lu- 
crum autcm fuerit fingulis aureorum 3 ocquan- 
ta eftfors fccundi,quanra t^rtii? Dicito:^ mcn- 
fcs lucrantur 3 o cx ^ o', ergo lucrantur tantun- 
dem 7 raenfes cx 5 1 - , 6c 5 mcnfes ex 72. 



LIBER II. 
Caput 14.dc additionc proportionis. 

Hadcnus proportionis difjundla: dodlrina 
fuit tum diredx tum inverfa? , propria difFeren- 
tiafequitui:exaddiiione&: duplicatione termi- 

norum. 

71. Additio ^ro^ortionis eft additio 
terminorunh 

Eftque duplex. 

7 Additio proportionis prima efl af- 
Jiimptio antecedentts & confeqnentls ad 
conjequentem, 14.(^.5. 

llt 1 ad 4, ficut 3 ad ^tergo z & 4,id eft 6 ad 
4,ut3 &^,id cft^ad^. 

7 5 . Additio proportionis Jecunda y efl 
ajjumptio omnium antecedentium ad 0- 
mnes confequentes. u-p./. 

llt z ad 4,ric 5 ad ^ : ergo z & 3 > id eft 5 ad 4 
& ,id eft ip,ut % ad 4. 

' H?c fecunda proportionis additio propter 
quotidianum ufum in cofortio & focietate mer- 
catorum vulgo regula focietatis appellata eft. 
Quare cjus utilitas pluribus exempiis eft illu- 
firanda. 

Duorum fociorum prixnus contulit aureos 8, 
fecundus ^,unde lucrati funt aurcos 7, quantum 

E jtj 

/ 

/ 
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fingulis acccdic ? Quxftio additis antcccdenti-* 
biisita folvctur: 

8 4* 

14 danty :crgo 

& contra fors concluditur. 

7danti4:Ergo 

Trcs mercatores contulerunt aureos,primui 
9 o/ccundus 6 o, tertius 5 o , lucraiique funt.au^ 
i;cos 100, quanrum fingulis accedit \ Ad^e an- 
tecedentes.ut antca^Sc cpncludc;^ 

loodaatioorergo 60 ^o* 

50 25 

Contra fingulares fortes ex additisconfcquei;- 
iibusconcludcnrur: 

« 

45 50 
|oodantioo;ergo 30 tfo 

25 50 

/ 0(5lo crcditoribus dcbcntur aurei,primo r 
fecundo 2 4,tertio 5 2,quarto 5 4, quinto 6 o/c^ 
to 7 5, fcptirao 8^ j^odavo 100: Spd bona debi- 
tpris tantummodp valent aurcos i j o. It^qiie o- 
mnibus omnino fatisfieri non poreft . Aci prp- 
portionis igirur requitatem recurretur: quantuni 
/ingulisproratabonorum portioneperfolvctur? 
Ex additis antcccdeniibus ita concludes. 
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15 
^4 
3i 
54 

44^ danti;o:ergo 6q 

75 

I 00 
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10 -^- 
446 

100 

^5 44T 

446 

3) 446 



Aurei i o o tribus cpnditione particndi, 
Ut primus triplo plus habeac quam fecundus, & 
(ecundus quadruplo quam tertius.Hic ab extrc- 
mo incipe . Si tcrtius habeat i , fccundus habc- 
bif 4,& primus ii^quibus additis^conclude. 



12 



1 7 dant z o o : ergo 4 



141 Tf 
47 T7 



Hxrcdjtas 3000 legata quinque fratribusea 
c6ditione,utobveniat pripio Yy^ecuado.j, ter- 
tio ~ ,quartOy,' quinto Id , uii proponitur, 
ficr i no potcfl:,quia darx partes fupejrant totum, 
rccurratur igitur ad a:quitatis proportioncm, & 
numerus inveniatur , qui minimus habcat datas 
partes . Hic enim eft ufus talis numeri , quoties 
datce partcs totum fuperant, & inventi partes 
invcniantur datis illis cognomines, qux xquali- 
ter quinque fratribus aflcm partiantur.Minimus 
vero divifiis a datis partibus eft 6 o^cujus partes^ 
partibus illis datis cognomines funt. 30, 20 
15, 12, 10, Hasigiturpartcsadde, &dic 
per auream rcgulam, 

E lu; 




7i ARITHMETIC^ 

30 1034 41 

8 7 dant 3000: crgo 1 5 517 

" 413 If 

344 If 

Trcs partiuntur i o o ca conditione , ut pri* 
mus capiat j & ~ , (ecundus ^ & j > tertius -j- & 
7 . Id item , ficuti proponitur , fieri non poteft, 
quia partes totum fuperant . i£quitas ergo prp- 
portionis adhibeatur. Itaque (umes primo vnU 
nimum divifiim 6 o , cujus diviforcs datis parti- 
bus cognomines fiint i o & 1J5 pro'primo , 1 5 & 
1 1 pro fecundo,! z & i o proj tertio , quibus pri- 
Itium feparatim additis,func 35, 2 7, 1 2. Demdc 
fimul funt 8 4 : concludc igitur, 

35 41 T 
8 4 dant 100 ; crgo 27 32 j 

11 26 

Quatuor fic partiuntur ^qo auireos , ut pri- 
mus habeat | & 9 aureos , fecundus j & 8, ter- 
tius-g- & ^^quartus jS>c6. Hic itcm partes majq- 
res funttoto. Ad iliud igitur proportionalis Xr 
quitatis judicium refugiamus,& quatuor in hoc 
cxemplo fiiperiorum diflimilia diftinguamus, 
primo nominum propofitorum, prarteritis nu- 

meris 



L I B E R I I 75 

mcris & integris : aflumendus minimus divifu? 
cft , hic erit uo/ec.undo partes cognomines in- 
ventse per fuos numcros mulciplicandae. Itaquc 
^eruntSo 7,72^3 100 f. 105. tertioc^oo 
fumma dividcnda /tollantur intcgri numcri^ 9, 
8, 7> ^ , id eft 3 Q , mancbunt 570 pro additis 
confequcntibus : quarto deniqueinventisquar- 
tis proportionalibus,addesprimo9, fecundoS, 
tcrtio 7,quarto ^ . Tptiini exeroplum fic eric, 

80 13^ YiJ 
5 5 7 dant 5 7 o) crgo 7 1 ui -Iff vel^| 

100 166 -jjf 

105 173 fjyVcUjr 

Cap.15. dc alligationc. 

AUigationis regula qua: dicitur ,hac propor- 
tionis additionc muitum utitur: tametfi ipfa pcr 
fc nulla eft proportio. 

74 . Alli^dtio efl: dequatio medii cum 
extremis inaqualihus per alternam ah eo 
differentiam. 

llt fi 6 duobus vini gcneribus, quorum pri- 
mum valeat ^,fecundum u^mifcedum fitquod 
valeat lo^altcrnae difFercntiae cxtremorum 6&ci^ 
a medio 100 crut 2 & 4 qux fignificabuc, fi 2 Tu- 
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nianrurprimi gcneris,^ aflumcndafccundi.Ira* 
quc fi rcxtarii 6 mifccndi fint > alligatio pcrfedta 
crit^ut hicvidcs, 

6 1 

I O 

II 4 

Hujus arquarionis caufla eft e communibus rc- 
gulis multiplicaiionis.Nara fi raultiplices lo pcr 
^,compones ^o,itcm fi raulripliccs lo pcr 2 & 4 
fcgmenta altcrius multiplicati^compones duos 
compofitos 20 S>c 40 xqualc^primocompofito, 
tum fi multipliccs eadem fegmenta 2 &4 perto 
tnra 10 altcrno fcgraento , nuhc audlum , nunc 
nMnutumJdcft peri2 & ^,corapones duosco- 
pofitos 4 8 & 1 2 , prirao corapofito jpquales , ut 
hic vides^ 

xo 10 10 
^24 

^o 20 40 

Hinc igitur patct alligationis regula, ncquc 
medius alligationis terrainus cft proportionis, 
lcd medius inarqualium extrcmorura ; Eftquc 
feinor mdjorc extremo,majormitiore . Sed alli- 
garionis qua-ftio rara eft fine proportionis addir- 
tione^utin excmplo. Si unus (extarius terapera^ 
Aiis eflct c duobus illis generibus , tura alligatio 
T^6la efiit,dicerctur no peii 6^ fed i. Itaquc pro?« 
portionis additioidexplicaret hoc modo: dTre- 

deimc 
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(Jcunt ad i : ergo 2 rcdibunt ad 7 , 4 ad f , tota^ 
que quacftio fic crit, 

10 ^ ^ 1 

IX 4 >4 |velj. 

Tale cft Archimcdcum problcmaillud apud 
Vi(51:ruvium lib. j.cap.^.dc aureaHicronis regis 
Corona ad deprehendendum aurificis furtum* 
DuaSjinquit Vi(aruviiis,raa(ras cjufdcm ponde- 
ris cum aureacorona Archimedes fecit,alrerani 
aurcam,argeteam altcram,quibus viciflim in vas 
iaquaplcnum demiffis', e difFercntiacfFufeaquae 
ad auream mafiam &c argenteam^item ad ipfam 
coronam , dcprchcndit argcntiinaurca corona 
mirtionem . Efto igitur inarqualis cfFufio aqua5 
cx aurca mafla 2o,ex argentea 3^,cx ipfa regis co 
rona 24. Sumptis difFeretiis, vides auri triplum, 
argenti fubtriplum in corona permiftum efTcEc 
fi coronai^ pondo efret,eflcnt auri iz,argenti 4, 
& hxc aUigatio cft. At fi alterius poderis ca flic* 
rit,fimilem ratione proportionis additione con- 
cludes, ut fi fiieric 190 pondo, quxftionis expli- 
catio tota fic erit, 

ZQ 75 

24 16 loo< 

3^ 4 M ^5 

Taliseft in permifcendis raetallis quotidia- 
na ratio ^ ut fi aurifcx habcac 100 pondo argen^ 
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ti,quorum unum valeat 17. Itcra alteram Labeat 
maflam^cujus podo valcatz^, quantu argcntii 
(ecundamalla addetprimse^utpondo valeatzi, 
& quantum dcniqucomnino fururumeft? Al- 
ligatio alternarum difFcrcntiarum fic erit, 

llnde concludes 2 pondo primi argcnti, 5 
pondo fccundi rcquirunt; Ergo 100 rcquirunt 
250 : quibus adde ioo,c prima mafTa habcbis ^jo 
pondo mifti argenti. 

Alligationis caufTa cadcm fuerit , ubi tcrmidi 
non tantum trcs,(cd quotiibet proponentur: Bi- 
nifiquidcm cxtrcmi ad unum medium pcrpctuo 
conferendi ; ut vini gcnera quatuor funto , pri- 
miquc amphora valcat 7 aurcos,fccundi 9 , ter- 
tii lo^quarti 12, & mifcendae" fint amphorse 300, 
quae fingnlx valeant 1 1 aurcos^ difpofitis tcrmi- 
pis^difFcrentiifqup alternc ^lligatis, tota quxftio 
fic crir, 

71 I ?o 

91 I 30 

10 I I 30 

II 10 300 

12 . 4 21 7 210 

JNihil vero intereft,utrum majorcs termini fint 
plures:ut 400 pondo ficuum^amygdalarum^zin 
giberis^pipcris, mofchocaryorum , croei^emun- 
tur2oolibellis:Libraautcm ficuuemitur 6 (b- 

lidis. 



J 



L I B E R 1 1. 77 

lidisi atnygdalarum 7 , zingiberis 9, pipcris 1 u 
mofchocaryorum ii^croci i^. Quot igitur funt 
pondo fingulorum generum ^ Hic preciorura 
pcrmiftio&aliigatioefl . Sume itaque preciura 
unius librx pro medio quantitatis^ fic, 
400 pondo cmuntur 200 libcllis: 
Ergo I emicur~|-vel^libella?, 
id eft 80 folidis. 
Tum fingulorum gencrumpretiaipfi fiiblcri- 
be iti eadem moneta^qua^ftio tota fic erit^ 

6 ficu. 116 5 70 4y 

7 amyg. i 2 9 70 
j^zingib. I 2 9 70 

10 51. 400 

11 pip. I j 4 8 tfi 

12 mofch. 134 i 61 -jY 
iS croc. 134 8 ^2 yr 

Adhuc additio proportionis fuit , cui fiibdu^ 
£lio proportionis eft in clementis oppofita. 

75* SuhdufHo frofortiom^ejl ajjum- 
ftio reliqui termini. 

Eftqucduplex. 

j6. Suhduflio frofortionis frimay eFt 
ajfumptio reliqui termini ad fuhdu^am. 

llt 6 ad 4^ficuti p ad d^iergo 2 ad 4^ut ; ad ^.itaqv 



1 7 

I o 

3 o 
»7 



11 
5 i 
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77. Sifuent ut totm ad fuhduSiurri] 
Jictotusadfuhduflum, reliquus eritad 
(uhdu^um,utreliquus ad fuhduBum. 

78 . Suhduflio proportionii fecunda.efi 
affumptio reliqui ad reliquum. 

Uc 5 ad io,ut 2 ad 4 : ergo ut 5 ad 16, fic j ad 
€. itaque ^ 

79. Sifuerituttotusadtotumjta fuh^ 
duBus ad fuhduBum, reliquus eritad rc- 
liquum,ut totus ad totum, i^^p-S* 

Cap.Kf. de duplicatione ptoportionis. 

Jam de duplicationc proportionis dicendum 
cft. 

80. Duflicatio frofortioniSyefl ajfum-^ 
ptio fa6li a primo & fecundo pro primo, 
^faSlia quarto & quinto pro terti<r, 
unde fextus pro quarto concluditur. 

lItfiqu2ratur,io bovcs ydiebus arant^j ju- 
gcra , 20 boves 24 diebus quot jugera arabunt ? 
tcrrainiquxftionis^itaerut.io, 7, 20, 24. 
Fadus vero e 10 & 7 erit 70 pro primo rermindj 
fadus c 24 & zo,cric 480 pro tcttio,undecori- 

cludes 



L I B E R II. 79 

cludcs pro quarto i^o^terminique proportionis 
duplicis fic erunt, 

lo 7 3^ 10 24 
70 J5 480 240 

Hic vero duplex proportio pcrmifcetur, pri- 
mafimplcx&direda eftboum &jugcrum.io 
boves arant 7 dicbus^y iugera: ergo 20 boves 
codemtemporearabunt^ o. Hic tcmpus idem 
nullum proportionis terminum facit, tanquam 
dicereiur,cum 10 bovcs arant 5 5 jugeta^^o bovcs 
arant 70. Sccunda proportio fimprcx eft,2o bo- 
ves arant 7 dicbus 70 jugera.xrgo idem 20 dic- 
bus arabunt 24 jugera. Hictcmporadivcrfafa- 
ciunt terminos proportionis,idcm 20 boum nu- 
mcrus nullum terminum facic.CauflTa autem cur 
ilii duofjAi pro quatuor fimplicibus afiuman- 
tur,eft,quod ratio tertii 3 5 ad fextum 240 fit e ra 
tione 10 primi ad ^o^quartum &c rationc 7 (ccu- 
di ad 24 quintum , quae ratio eft duorum fadlo- 
rum^o, 480: ^aurci i menfibus lucrantur au- 
reostf, aurci 4 menfibus tribus quot lucrabun- 
tur? Hicfifacias^ e 3&2:itcm 12& 4&3,&: 
conciudas 6 dant 6y ergo 12 dant 12 , nihilo plqs 
facies, quam fi dixifles, 2 dant , crgo 4 dant 12, 
quia multiplicati pcr eundem 3 fiunr. Itaque fa- 
^orum 6c facicntium eft eadem ratio. Quarc 
quoties intali duplicatione arquales termini fic 
occurrent,acquaIibus terminis omiflis^proportio 
concludcnda cft. Scdubcrtas rcgula:cft uberiiis 
cxplicanda» 
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Trium mercatorum primus contulir 44 pcr 
pcr 8 mcnfcs, fecundus 32 per 6 mefes, tertius 24 
pcr 4 menfcSjUndc lucrati funt aureos 80, quan* 
tum fmgulis cx hoc lucro cedct ? Multiplica for- 
tcm quamque cum fuo temporc,primi fadus cfi: 
3ji/ecundi i92,tertii 96, & fingulis jam additis^ 
dicito pcr auream regulam, 

J5i 44 
^4odant8o:ergo 192 24 

Lcgio habet pedites ^ i o o , equitcs 7 2 & 
|)cditis ftipendiu efl: 4 aurei, equitis 9, praeda au- 
itcorura 2 o o o his dividenda, quantum fingulis 
dabitur? Multiplicaynumeros perfonarum , fti- 
pcndiorum tprimus fadus erit 244oo,fecundus 
tf534,tum fadi addantur^erunt 30934,& dic per 
aurcam rcgulam^ 



24400 1577 



30954 dant 2ooo:ergo dant 

^53 4 422 

Canonici ii,Sc faccllani 2o,partiuntur quot- 
annis aurcos 5 o o o , (ed ea lege ut canonicus 5 
capiat, quoties facellanus 4, quantum igitur eo- 
fum ftipendiurti eft annuum ? Multiplicanutne- 
f os perfonarum & ftipendiorum,primus erit 6og 
fecundus 8o,qui additi funt i o 4. dic igitur. 

140 dant j o o o : ergo 

80 17I4T- 

Intcr- 
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8t. Jhterdum faciendi temini com^ 
flures e variis generihus Jortium^ temfo^ 
rumferjbnarum^aliarumve rerum ^ in u- 
numque tandem omnes addendi. 

. Quatuor mcicatorum biennii focictatc im- 
ta^primus 30 aureos cotulir, (ed odavo poft me- 
fe 10 fubduxir , irerumq-, vicefimo mefe ineunrc 
11 c6ralir,ftcudus inirio Z4 cotulir, ac fexto poft 
exadlomenfe fubduxirS. Denuoqj fextidecimi 
menfis initio 14 rctulit,tertius initio conrulit 20. 
& (eptimo poft mefe exadlo omnes fubduxit,fed 
dccimofcprimo poft exado mefe i6 rctulir,quar 
tus fcptimo raefe ineunte,i8 aureos contulit, fed 
qiiarto poft cxado mefej fubduxirjrcruq-, dcci- 
mofeptimo mcnfcincipietci^ addidir, lucrucx 
oranibus hisfummis fadu cft 100 aurcoru.Singu 
loruigiturpecunias & lepora in fuum numeru 
redigesrprimi 30 aurei& 8 mcnfes faciunti^o : 
dcindcreliquiioaurci & 11 mcfes faciunr 220, 
poftca 20 aurci & 12, id cft 32 & mefes 5 faciunt 
i^o.Dcniqj fadi rrcs additi (ur ^20. Sccudi mer 
caroris24 aurei&^ menfesfaciunt i^^rDcindc 
reliqui 16 8c 9 menfesfaciunri44,tum additiau 
rei 14 & i^,id eft 30 cum 9 mefibus^faciunt 270. 
Hi rres fadti additi funr 558. Tertii 20 aurei & 7 
menfes faciunt i^orDeinde 16 aurci & menfes 7 
faciuntii2, Hic fadus addirus priori , conftituic 
251, quarri 18 aurci Sc 4 mcnfes faciunr 72, tum 
^ aurci & mcnfcs 6 , faciuntj^, Dcniquc 5 & 15^ 
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id efl: Z4 aurci & 8 menfcs,faciunt ijz. Hi qua^ 
tuor fadli additi, funt 318. Colligamus tandem 
. lios quatuor fa6los,&dicamus per aurea regula. 

^^<=> 35^- 

1748 dant 100; ergo 

318 i8:ij^ 

Cap.17.dc duplicationc propor- 
tionis inverfae. 
Proportionis duplicatio aliquando invertitur. 

82. Duplicatio proportionis inverfa, 
efl ajjum^tio fa6li a primo 6^ quinto fro 
frimo\&fa6li a tertio 6* quarto^pro ter- 
tio^unde fextus pro quarto inverfe corh 
cluditur. 

Ut hic:2 mcflbres 4 diebus demctunt ^ jugc- 
ra^S meflbrcs 12 jugcra, quot diebus demctcnt ? 
invcnics i^quacftioquctota fic crir, 

2, 4 6^ 8, 11 
2, 24 4 48 
Hic etiam ut in dircda ^ proportio duplex 
permifccturjquam potes ita feparatim concludc- 
rc,prim6 invcrfe.duo dcmctunt ^ jugcra^ die- 
bus, ergo 8 dcroetcnt jugera cadcmidie. Haec 
proporcioeftinvcrfahocmodo, i, i, 4, 8. 

Sccun- 
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Sccunda dircaa eft, fic; 8 melTores (^emetunt.tf 
jugcrai die.- crgo iidcm demctentii jiigcra z. 
Caufla cft hic fuperioris fimilis , quia mio 4 fe- 
cunditermini ad zquartum , cft faaae rationi- 
bus 8 quarti ad z ptimum,^ tertii termini ad 11 
quihtum,quae dus rationcs faciuni terminos pri 
muraz4,&tertium 48i 

Cap. i8.de proportione continua. 

Proportiodifjundagenerarim defcriptacft^ 
jatii tcmpus cft decontinua diccndi. 

82. Proportio continua eftjCjuado qu^i 
ratioeftprimitermini ad fecundumjea- 
dem eflfecundi ad tertium. 

Utinz, 4, 8. Continusproportionispro- 
prietas cx aurea regula fic cft , ^ 

8 4. Si tres numerifuerint cotinue pro- 
fortionalesfa^HS ah extremis eritiequa- 
lisfado a medio : & ftfaBus ah extre- 
misfuerit aqualisfaSio a medto, tres nu- 
mcri erunt cotinue pvoportionales. lo.p.j. 

Utin z, 4, 8 faao abextrcrais i(?j;ft xqua- 
lis 16 fado a mcdio . Hinc fequitur invcntio ter- 
tii propottionalis, 

8 5i datis duohus numeris primus di- 

f ij 
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viferit j^a^lum a fecundoyquomeritter- 
tiusproportionalis.iS.p.^. 

llt in datis z & 4^ multiplica 4 pcr fefe/acies 
i^,quem 1 primusdividitin 8. Itaq*, Selltertius 
proportionaIis:ucin z, 4, S.Itaque 

8 6. Si duo numeri.hahuerint tertium 
, proportionalemycruntfa^i interje. 16.^.9 

Quatuor amicorum primus accipiat aureos 
tres, fecundus ^ , tertius tanto plures fecundo, 
quanto plures fecundus habet primo, & quartus 
item tanto plurcs capiat tertio, quato plures tcr- 
tiuscapitfecundo, quot habebit igitur tcrtius ? 
quot quartus ? Invcni duobus datis tertium con- 
tinue proportionalem,& iterum duobus uhimis 
tertium conrinue proportionalcm^quseftio /b- 
lutaeft,crunt enim icrminicontinui 3,(>,i2,24, 

87. Si continuorum primus diviferit 
fecundum c^r antecedens cjuifque divi- 
det conjequetem aliumi^ fi antecedens 
quifque diviferit uUum confequetem^prt'^ 
mu^ etiam dividet fecudum.6. 7-/^.8- 

lltini, 2, 4, 8, 31. ^4. Iiaquc 

8 8. Si ah unitate numeri fuerint con- 
tinui.minot dividet majorem per alique 
datorum continuorum.n.P.p. 
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Ut in proximo exemplo. . 

8 Sifuennt numeri continue ^ropor- 
tionaleSy ratio primi ad fecundum dupli- 
cahiturin tertio , triplicahitur in quartq : 
^Jtcdeinceps ratio primi adextremum 
Jiet ex omnihus intermediis rationihuS' 

Ut in j , 9 , 217 , 81: ratio zj ad 3 cft duplicata 
ratio s> ad 3 : ut hic vidcs jn contcailis terminis, 

I I 

Sic ratio 8i ad 3, eft ratio triplicata 9 ad 5 , ut hic 
conftat in contraftis terminis 

3 i i n 

I I I 

Dcnique ratio extremorum fit cx omnibus 
rationibus intermediis : imo vero 

5?o. Sij^uerint quotliheprdtiones termi- 
nis quomodocunque continu^e , ratio ex-- 
tremorum jiet ex omnihus intcrmediis ra- 
tionihus. 

Ut in I, ly 3, 4, 5: ratio 5 ad i fit c rationibus* 

» 3 4 5 ( t4 (. 

I z 3 4 

E continuationis autcm gcometrics natura 

mventa efb baec reguU. 

F iij 
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5)1. Lihra termim du^U & tripU 
continuationis comprehenfe , totidem co- 
gnominihus porfderthHS appenduntur. 

SicIibrsEufque ad 7 appenduncurtribuspo- 
deiibus,quorum primum unius librx/ecundum 
binarium,id eftduarum librarum^ terriumqua- 
ternarium^quia progrellionis i, 4^crminita- 
tum comprchcndunc : fic libra?-ufque ad 15 appe- 
duntur 4 ponderibus hac progrcdionc fignifica- 
tis I, 2, 4, 8; Sic libraj^i ponderibushujus con*- 
tinuarionis i, 1, 4, 8, i^; Sicin triplarationcjli-. 
bracufquead 40^ appenduntur pondcribus hac 
progrcflSone fignificans,i, 3, 9, ly.Sic librxuC- 
qucadizi appendunturhis ponderibus, i, 3, 9, 
27, 81, & ficdeinccps librxterministriplxpro- 
greffionis comprehcfx, totidem cognominibus 
ponderibus appendentur. 

Julianus jurifcofultus de Iiberis & pofthumis 
h^rcdibus inftituendisgeneris hujus quarftione 
proponit Digeft.lib.28, Si ita fcriptum fit: Si rai- 
hi filius natus fucric 3 cx boflb hxres efto, ex reli- 
qua parte uxor mea harres efto . Si vero filia mi- 
hi nata fucrit^cx rriete hxres cfto, cx reliqua par- 
rc uxormeaha:resefto:?c fi filius& filia natiet 
fenr^diccndumeft aflcm diftribuendum cfTe in 
7partes,ut cxhisfihus^, uxor duas filiasunani 
parcera habcat. Itacnim fecundum voluntatem 
lcftatis filius alcero tanto amplius habebit quam 

uxor. 
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uxor ,itcm uxoraltero, tanto amplius habebit 
quam filia» Licetenim fubtilijuris rcgulx con- 
vcniat ruptumficri tefl:amentum:Attamen cum 
&c utroquc nato tcftator volucrit uxorcm aliquid 
baberCjidco ad ciufraodi fententiamhumanita- 
tefuggercnte dccurfum eft ^quodetiaminven- 
tidCelfo apertiffime placuit. Hxc jurifconful- 
tus: unde intclligimus cx volutate tcftatoris tres 
numeros continue proportionales in dupla ra- 
noncinveniendos efle. Sumes itaquc minimos 
4, 2,1, ac fi hafreditas fuerit 7 o coronatorum, 
cx additis illis tcrminis quacftio hxrifcundac fa- 
milix itafblvetur. - 

4 40 

ydantyotergo 1 dant 20 

I I Q 

Qupd fi uxor tres fiHos & duas filias pepcrerir,^ 
tres quaternarii pro tribusfiiiis , & duo binarii 
pro duabus filiabus aflumendi.Addeigiturom- 

nes 8c concludc;^ 

4 17 T 

4 17 T 

4 17^ 
I ^ dant 7 2 ; ergo dant 

^ 4 i 

I 4 i 

F» • • • 
UIJ 



88 ARITHMETICiE 

91. Si duo mmeri multwlicenturuter' 
que per utrunaueyjient tres continne pro- 
fortionales datiSi tum Jt fa^homnes mul- 
tiplicentur per datum ducem , rurfumque 
ultimus perdatum comitem,(^uatuorfient 
continue proportionales datisy^ JicdeT 
inceps invenientur motlihet continui in 
data ratione. e z.p.^i. 

Uthicvides 

* 4 

.4 ? 

itf, }2, ^4, ii8, zjff. 

5?5 . Si duo numeri hahuerint continue 
medioSyduo proportionales datis hahehut 
totidem perdatam rationem.S.p.2. 

lltincxcmplo 

8 12 18 27 

3i 4 8 7i 108 
intcr 8 & 27 funt duo nicdii 12 Sc 18, inter j 2 & 
108 rationis ciufdem ncmpe funt ctiam dua 
48 Sc 72,qui mcdii inveniutur per datam ratio- 
ncm 8 ad 12, fic dices 32 ad 48. 

5)4. Si duo numeri & unitds hahue^ 
rinttotidem cmtinue medios 3 dati inter 

fe 
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fe etiam totidem hahehunt.io.^.%. 

Ut hic, 

I 1 
2 4 1 3 

4 8 4^9 
8, iff 32 ^4. 8 12 18 27. 
Deducitur e 2,p.8: led generaliter accepta. 

^ 5/ contimeyroportionalmm quili- 
het feipfim multiplicaverit y fa^i erunt 
continue proportionales : ^ jidati fa^los 
multiplicaverintyfafli rurfus eruntconti- 
nue pro^ortionales y idq; femper circa ex- 
tremos accidet.i^ .^.8. 

Uthic^ 

2 4 8 

4 I ^ ^4 

8 ^4 512 

Caput 19. deinvcntioneoptatitermini. 

9 6". 5/ arithmetice ah unitate cotinui, 
seometrice anumero cotinulsreffondeat, 
arithmeticigeometricorH indices erunt,et 
fadus a duohusgeometticis/atus erit fua 
^rogrej^ionis terminus, quantus ejl jimul- 
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uterque anthmetkomm multiplicatis re^ 
fpondentium . 

Uc in hac progrefllone dupU, 

2. 4 8 32 ^4 

Ariclimetici cnim 3, &c indicanti, j^, 
g^cflc progreflionis primum/ccunduin^tertiuni 
terminum.Itaqjfi qu^cras terminum quempia^ 
utfeptiraum,adde indiccs cum conftituentiuit^ 
numerum , ut 3 & 4 , & maltiplica gcometricos 
iis rcfpondetes 8 & i6,facies 128 feptimu tcrminu 
progrcflionis,Sic crit m h^c progreflione tripl^, 

? ^ 3 4 5 
5 9 27 8r 243 

Si quaeras nonum , multiplica 245 pcr 8t 

rcfpondentcs arithmeticis indicibus 4 & 5, con- 

ftitucntibus9,facies 9,^83 nonum terminu.Htec 

termini optati eft inventio. 

Caput 20 dc continucminimjls, 

Proportio continua no folu recipit commu- 
nem ad minimos contradioncm, fed 4e iis pQo- 
priam inftitutionem habet. 

97. Si duo minimi dat^ rationis nume^ 
ri multipliccntur uterque pcrutrunque, 
tres fentminimi continuefroportionales 
datis^ tum Jtfa^i omnes multiplicentur 

per 
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perdatum ducem , rurfimque ultimus ter 
datum comitem, quatuorjient mimmi c^t 
tinue ^roportionales dat^3&' fic deinceps 
invenientur quotlihet minimi continui in 
dataratione.iP.S . 

llt hic vides, * 

* f 

4 <f J 

8 11 i8 27 

■ 16 24 3(? 54 8r. 

<>8. Siduo interfe primi haJpuenntcor 
tinue medioSyUtcrque ^ unitashahehut 
totidem.9.p,S. 

llt patet in proximo excmplo. 

5>5>. Si fucrint qmtlihet continue pro- 
^ortionales extr^monm interfe MimorUy 
eruntminimipro^ortionalium : & Jifue- 
rint mmimiproportiona(ium,erunt extre- 
morum inter f ? priomrum .i.&.^.t.S. 

llt in 8,12,18,27. Nam cum fint extremi intcr 
fc primi , omnes una & medii & cxtterai , prim^ 
inter fc crunt,itaque minimi. 

I o o . Si continuatio fuerit extremorum 
interfe^rimorumjeritmaxima.iy.b.^. 



s 
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Ut io 8, ii, 18, 17. Atque.hsc dc propor' 
tionc nmplici. 

Cap.21.dc JBquationc. 

101. Proportio conjunSla eflyCtuce conjun- 
giture proponione diJjunSla cr continua: 

caquetriplex in elcmetis infignis cftaequatio, 
cxupcrati ulcimi ad prscedentes.Inventio conti-> 
nue minimorum in datis rationibus. 

102. ^quatio efijquando pofitis in und 
ordine quotlihetnumens,aliiJque totidem 
in altero, hinis fumptis in eadem rationcy 
fuerit ut primi ordinis primus ad ultimUj 
ftc Jecundi ordinis primus ad ultimum. 

Itaq; in continuanda squatione^ tcrminipro- 
portionis utrinqucexrremi duntaxat afrumendi 
funtjmcdiis intermifGs : cilquc dircdla vcl in- 
verfa. 

105. ^quatio direfla efl, quandofuerit 
ut primi ordinis primus ad fecundu/njjtc 
fecundiprimus ad fecundum : itemque ut 
primi ordinis fecundus ad tertium ,fc fe~ 
cundi fecundus ad tertium, 

Uc 
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Ut hic vides in tribi^s exeniplis qax continu»? 
riin unum pofrunt. 

9> <f> 3» 9, 9. 3> ^> 9» 
iz 8 4 II 8 iz 4 8 u. 

uo genere propoitionis plurima: in elementis 
emonfttationcs i Theonc conclurx (unc. 

104. ^cjuatio inverfa efiiquadofuerit 
utprimiomtnis frimusad fecundum,Jic 
Jecundi fecundus ad tertiUm ; utque pri- 
mi fecundus ad tertiumyfc fecUdi frimus 
ad fecundum* 

Ut vides in ttibus exeraplis, 

9, 8, 6, 9, 8, 9, 31, Itf, 8. 
24 18, i^, itf, 18, 16, 8, 4, 5, 

Hic enim ut 5 ad 8,fic 18 ad 16: irem ut 8 ad 6,fic 

14 ad 18 , &fimil4tcrinyer(bordinc in rcliqui^ 

cxcmplis. Difficilcautem fitin numerisintegris 

tcrminos prpportionis invcrfc arquatos cotiaua- 

jeicontinuari tamcn poflunt ordine non folum 

inverfo/cd in contrarias partestendentc,uthic 
vides, 

h I, 3>4j 3j Ij ^ 

Hic enim arquatio cft,cum fit cxtrcmoru cadcm 
Tatio in utroquc brdinc, tum inverfa, ut res ipfa 
oftcndit • Hoc proportionis gcnus minus ufi- 
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taturaeft, cotarncn Archimedes utirurquarto 
ihcorcmaterecundi defphxra. 

Cap.iz. d^cxupcrantia ultimi 
ad pta^ccdcntcs. 

105 Si fuerint quotlihefnumen conti^ 
^ nueproponionaleSjfahducantur autem k 
ficun4o ultimo ^qualis primo^ erit ut 
Jecundiexuperantiaad ^rimum ,fc ulti- 

mlexuferantia ad feifjum pr<icedentes 
omnes.i^.p.^^ 

Uthig ^ 4 8 

2 6 

Tollc 2 £ 4,& ab 8 itcm tollc 2, tt i exupcr^ntia 
fccundi ad primum 2,fic 6 exupcrantia ultimi ad 
z & 4 antecedcatcs, par enim utrobiquc ratio 
xft^ficitt- - • • X g 3i 

. 6 30 

Ab 8 tollc^^&toiidem a^i^mancnt ^& 30, at* 
que ut 6 ad 2,fic 30 ad 8 & 2,id cft ad 10. Fac pe- 
• riculum in raajori fcric^ut 111'^^"^ . 

4* 8, 16 32, ^4 

A 4 Iccudo tollc 2:item a ^4 tiftinio tolle 1 jam 
crit tfz,fic ad omnes antcc^clcntc$> ut 2 cxupera- 
.tiaXpcundi ad ^ primum^utrobiquc cnim a?qua- 
!itas.£x hac rcgula inYcitut furnma progrcfEa- 

tia 
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pisgcomctricac^qux eft copcndiaria additio nu-^ 
merorum continua gcometricae proportionis 
ric continuaioru. Nani fada fubdudionc primt 
ter mini a fecudo & ultimo^habes terminos trcs, 
undc quartus fimilis invenicndus eft xqualis otn 
nibus ultimum pra'ccdetibus,ut additus ultimo^ 
fumraam compleat^ficut vides in 

% 9 }i 

Nam ut 6 reliquus fecundi fe habet ad i pri- 
mum, fic ^o rehquus uhimi ad pra^cedetcs om- 
nes lo^id eft ad quanum proporcionalem > ideo* 
quc hic quartus proportionalis addicusultimo, 
fummamcomplecomnium^nempc 42. 

Agricola promifit SHo pro xeniis.primo 
anni die in triginta continuos dies granatritici 
primo unum,fecundo duo,ccrtio quatuor, & fic 
dcinceps dupIicado,quxritur triccfimo die quot 
grapa futura fint . Quxratur triccfimus termi- 
nuSjidcft ultimus progroflioiiis hujus, utantea 
dcmoftratum eft : primo fexcus ^4 pcr (efe faciec 
,4096 pro duodecimo termino3 & hicrurfiasex 
fefc facict 1^77721^ pro vicefimo quarto 
icrmino , qucm mulciphca per }2 quintum tcr- 
minu/acies pro vicefimononotermino j ^ 8 
703 zquitricefimuserit^fiunitasproprimonu 
meretur. Tollacur igitur unitas a (ecundo & uU 
timo^cxuperantia fecudi erit arquaUs primo Jca- 
que inventus liltimusuho dempto erit a^qualis 
' cmnibus ancccedcntibus:addatur uterque funi- 
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ma tota crit i o 7 j 7 4 1 8 3.1d vero brcvius fict, 
fi proerc(fio uno termino augeatur» Sc zquali* 
bus fuDlatis rcliquusultimus dividatur procxu- 
' peraotia iccundi fupra primum. 

. Cap.2). deinventioneminimorum 
in datis rationibus. 

10 Si datis rationihus quotlihet in 
mtnimis terminis Proportionales ad fecu- 
dum & tertium minimi multiplicentoh- 
lique terminos duarum primarum ratio- 
num^ifaSli erunt continue minimi in da- 
tis rationihusideinde ]i froportioHales ad 
foffremo inventum & ducem Jequentis 
rationis minimi multiplicent ohlique al- 
terinventoSy alter fequentes omnes ,fa6li 
erunt continue minimi in datis rationi- 
hus. , 

Ut;hicvidcs, i 

5 4 3 

10 I z 9 
Nam Ci fiimas roinimos ad & 4,habebis 
5 8c Zjtumii multipliccs oblique 6 pcr fa« 

cies 
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cics 12 & lo . Item fi per ^ multipHccs obIiqu6 4 

& j, flicies I ijSc 9 continue minimos in datis ra- 

tionibus : ut enim 5 ad ita 10 ad i2,8r ut 4 ad 

fic 12 ad 9 . Hic autem continuatio terminoru 

eft in datis rationibus,ut regula praccipit,non au 

tcm cotinuariorationum, & ha^cproportio diC- 

junda cft rationibus ^ continua tantiim tcrmmis 

minimis in datisrationibus^cfto&aliudexcm* 
plum, 

8 ih 

16 24 30 35 

In hoc cxcmplo ptoportionales adi^pbftrc- 
mo invcntum, & 6 ducem fequcntis rationis mi 
nimi fiint 2 & 5 , qui multiplicatione obliqua fe- 
ccrunti6', 24, jo, 55. Dcniquchacrc- 
gula continuabisquoilibet minimos in datisra- 
tionibus minimorum numcrorum . Habet vcro 
& hxccontinuatioufum valde fingularem^ut 
100 aurci tribuis dividantur ca conditionc 3 ut 
quoties primus.^capit, toties fecundus ^ capiat, 
& quoties fecutidus capit y^totics tertius capiat 
5 ; quof aureos finguli capient ? Hic duae funt ra 
tiones in minimis ccrminis,; ad 6,j ad 9,in qui- 
bus rationibus proportionales minimi continui 
funt 35, 42, 54^ Hocmodo 
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Adde igitut ties continuos repettoSj cotus 
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yo ARITHMETIC^ 
crit I]i> &jam dicitti 

I j I dantioo ergo 42 dant j 2 * 

Partirc quatuor amicis 100 aurebs, fic^ut quo- 
ticsprimuscapit 3,{ecunduscapi3it4, & quoties 
fecundus capit j,toties tertius capiac 6. Deniquc 
quotics tcriius capit 7 , totics quartus capiatS: 
quot aurci fingulis cedent? hic fiint tres rationes 
in minimis terminis diflimiles ^ ad 4, 5 ad ^^7 ad 
8,in quibus continui terminifiint I05, itfS, i$z. 
Adde continuoSjtotus erit Coj, dc dicito 
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to$ dant 100 ; ergo dant 

t6i t-j -^i- 
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